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IO ANNIS 

DELLA FAILLE 

ANT VERPIENSIS 

E SoCIETATE IESV 

■ 

In Academia Matritenfi Collcgij Imperialis 
Regij Mathefeos Profeiforis 

THEOREMATA 

DE CENTRO GRAVITATIS 
PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 

PROPOSITIO L THEOREMA t 
^Datoquoltbet Settore circu/i^vnofy eiuslatere produ- 
&o,pofitbtle elf atermino alteriuslatem Jtneam ducere^> 
ad froduclum latus, v$ illud, quod fiet triangulum reclt- 
Uneum,Se3orifit&quale. 

JIt datus circuli Sc- 
l&or a b c. F 
DicopofifeduciA d, 
■concurrenccm cum_ 
lacere b c in D, vc triangulum 
a b d acqualc fic Se&ori abc. 

Nam per ea quar ab Archi- 
mede demonilrara func,in li- 
bro de Iineis fpiralibus,poffi- 
bileeftarcui a c dare lineam, 
re&am xqualcm ; fit illa b e, 
duda perpendicularirer ad 
A b, ducatur E r parallcla B A, fecans Bcino, ducarurquc a d. 

Cum crianguli abd alcicudo fic aequalis arcui Scctoris, &: ba.fi$ A b 
acqualis femidiamecro, erir criangulum aequalc Sc&ori. 

Igkur dvo quolibct Scdorc, &c. quod fuic dcmonftrandum. 

A PRO- 





x DE CENTRO GRAVITATIS 

PROPOSITIO II. THEOREMA 11 

■ 

St alatereSefiorv circu!i 3 triangulumSeftori dqualc^ 
defcriptum fuerit <vt prius 3 alterum trtangult latus ctrca 
communem cum Seclore angulum, SeBoris latere matus 
erit 5 & terttum lattu etus arcum fecabit. 

Slttriangulum adbSc- 
ftori b a e c acquale. 
Dico larus bd maius 
cflelarcre b a. 

Si enim larus b d non fir 
maius , cadet pun&um d 
vel in pun&um c , vcl in- 
frac in c ;6c vrroquecafu 
dcbcbit criangulum adb, 
quod cft pars Sc&oris, rori 
Sc&ori e/Tc acqualc, quod 
ficri nequir, cadct ergo d 
vltra c. 

B A Dico praetcrca lineam. 

a d , fccarc arcum Scdo- 

. risin aliquopun&oE. 
Ducaturcnim a f tangcns circulumin a. 

Cum totus Se&or baec, cadat inrra trianguium afb, crit il- 
Iudmaius Scc>ore,ergoIinea a d quxauferttrianguluScaoriaequa- 
Jc,cadet intra a f, fcd ctiam vltra a c fiibten/amjVtiamoftcnfum 
cft, ergo fccabir arcum in aliquo pun&o E . 

Igitur fi .ilatere fcaoris circuli, &cquod dcmonftrarc oportuic 

PROPOSITIO III THEOREMA III. 

Si triangulum quodpiam fuerit Aquale Settori circuli, 
a baft trtan^ult tamquam femtdtametro, defcrtpto <vt fu- 
pra 5 Itnea e centro Settoru educla, arcum & oppofitunu 
triangultlamtta fecabit, vtminor proportio ftt partvla- 

tem 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. j 
teris bafi vicinioris ad reliquam, quam partis arcus bafi 
*vicinioris ) adreliquam. 

Slt triangulum acb sc- 
qualc Sc&ori b a d,& cx 
ccnrro b quarcumquc linca 
fccet arcum a d in E,&: la- 
tusoppolituminF. 

Dico minorem eiTe pro- 
portioncm lincas a f ad f c> 
quam arcus a e ad e d. 

a Cum linca a c fecet ar- 
cum A D in aliquo pun&o, 
potcft linea b f caderc in, 
illud pun&um, vcl fupra vel 
infrajquomodocumquc vcro cadat triangulum a f B,intcr lincanx, 
b f & ba(impofitum,fcmper minus crit Scc~tore bae, itidcm intcr 
bafim &: lincam b e conftituto>quodprimumdemonftro. 

Cad.it lineainpun&umvbi a carcum a d intcrfecar,manifcfturh 
eft triangulum afb, Sectori bae infcriptum, Scctorcminus cfie; 
fi cadat infra intcric&ionem , cum b e ance fecct lincam a c quam 
arcum,ircrum conftabiccriangulum a f B,Sectorc bae minuseilc. 
Sidcniquccadacfupra intcrle&ionem , cumScdtor bed iam cadat 
intra triangulum bfc, erit minor triangulo b f c,fcd rotumtrian- 
gulum a c b cfta?qualctotiSc£rori b a D,parstriangulifcjliccr b f c 
cft maior Scerore bed, ergo reliquaparstrianguli,icilicct A f B,mi- 
nor crit rcliqua partc Se&oris bae ,atque ita iempcr triangulum- 
A f b, minus eft Sc&orc bae. 

Hocpoficominorerirproporriotrianguli afb ad Sccrorem a e b, 
quamtrianguli bfc adScclorcmB E d> &pcrmutandominorquo- 
quc proportio trianguli afb ad triangulu b f c, quam Sectoris bae 
adSc&orcm bed, fcd vcfunc criangula, ira iunr linear AF,Fc,&vt 
fc habcncSe&orcs.iraiehabcntarcus ae,ed, crgoctiamminor cric 
proportiolincx a f ad f c,quamarcus a e ad arcum a d. 

Ergo fi triangulum quodpiam fucric, &c quod propofitum fiiic 
demonftrarc. 



A x 
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4 DE CENTRO GRAVITATIS 

PROPOSITIO IV. THEOREMA IV. ' 
Sitriangulum quodpiam vt fupra,SetloricirculiAqua- 
le defcrtptumfuertt,& a trianguli vertice ducaturltnea 
inbafim produclam,triangulumpriori fimile conftituens\ 
qu& e centro euocabttur Itnea y itn fecabit iam dutlam li- 
neam, vt parsinterbafim & lineam ducfam } ad reltquam 
maiorem habeat proportionem , cjuam arcus bafi & dutlt 
iam line* interictfus, adreltquunu. 

Clt triangulu abc 
^aiqualc Scctori a 

B D , ducaturq; C E, 

vt triangulum a c b 
fimilc fit triangulo 
E c b , itcm aliquJL 
cxccntro linea bf, 
fccans vtcumq; e c 
in f,&t arcu a nin c. 

Dico maioremcf- 
feproportioncm e f 
^ ad f c , quam fit ar- 
cus a c ad c D. 

Diuidatprimd b f arcum a d bifariamin g, critficut be ad b c, 
ita e f ad f c ;fcd e b maior cft b c , cum b c maior fit b a , & b a, 
b c,b e finttrescontinuar proportionales, ob fimilitudincm triangu- 
lorum,crgo e f maiorcft f c;(cdarcus ag sequaliscftarcui g D,cr- 
gomaiorproportio e f ad f c,quamarcus ag ad g d. 

Secundonondi- 
uidat b f bifariam* 
arcum A d , fcd fit 
vcrbi gratia a g ar- 
cus , minor arcu 
gd, &in gd fuma- 
turarcus d i,xqua- 
lis arcui a c , duca- 
rurquc b i,qua? pro- 
ducta fi opus fucrit 
fccctAC in K;fccct 
quoque linea b f li- 
neamcAinH. . 

Cum 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 5 

Ctim triangula b c a, b c e fint fimilia, &in iisfimiliter du&ae fint 
lincac bf,bk; crit ficut c k ad k A,ita e f ad f c, a fcdminoreftpro- *J**"«- 
portio a k ad k cquamarcus ai ad 1 d, ergo conucrtendo maior 
crit proportio c k ad k a , quam arcus d 1 ad arcum 1 a. Sed vt c k 
ad k A,ita E F ad f c vt iam oftendimus , crgo maior proportio e f 
ad f cquamarcus d i ad 1 A,ideft ac ad c d. 

Idcircofi triangulumquodpiamvtfupra,&c. quod fuic oftenden- 
dum. 

PROPOSITIO V. THEOREMA V. 

Si triangulumquodpiam vt fupra 3 &quale Seclori cir- 
cult defcrtptum fuerit a trianguli 'vertice ducla Imea 
in ^roduclam bafim, triangulum priorifimtle conftituem : 
fiecentroeuocetur linea auqua.fecam duas lineasanguio 
Seftorisoppofitas , pofitbtle eft a uertice ducere lineat/! 
dentem inter f vtramcjue , qu& ab iUa qud e centro edufta ejt 
itnea, fecetur in eandem rationem 3 in quam SeBoru arcus 
dtutdttur. 

SE&ori b a d ^qua- 
lc fic triangulunu 
acb, du&aquc c e, 
vt triangula acb, 
E c b mtcr fe finr fi- 
milia , e centro vt- 
cumquc ducatur b f, 
fccansvtramquc ca, 
C e in f & k. 
Dicopoflcducicc, 
inter ce & ca, fc- 
cantem b f in h , vc 
fit ficuc g h ad H c, 
ita arcus A 1 ad 1 d. 

Sitcnim c a fc&ain m, vtficut arcus a 1 ad arcum 1 d, ita fir a m 
ad m c ; a cumfitmaiorproportioarcus ai ad arcum 1 D ,quam A K, *}• 
ad k c, cadcr punthim u fiipra pun&um k ; ducatur deinde f l pa- 
rallcla E B,crit a l ad l c,vt e f ad f cjbergocummaiorfirpropor- b 4 .W. 
rio E f ad f cquamarcus ai a^arcum iD,cnt quoque maiorpro- 

— A 5 por- 




DE CENTRO GRAVITATIS 

portio al ad ic,' 
quam arcus ai ad 
arcum iD,&confe- 
quentcr quam linca: 
A m ad m c, cadetq; 
pun&u l fupra pun- 
&um m. Ducatur 
M h parailcla e B,fc- 
cabit f k in aliquo 
pun&o h ,per quod 
fi ex c ducatur c h 
c,crit c h ad h c,vt 
am ad Mc,id e/lvt 
arcus ai adarcum i d. 

* Igiturfi triangulumquodpiam, &:cquodfuicdemonftrandum. 




PROPOSITIO VI. THEOREMA VI. 



SeBori bad^ fupra Acjuale fit triangulum acb,^ 
triangulum ecb fimiletriangulo a c *,dufta item vtcum- 
cjue b f, & c cfecans hTinu,itz vt fcutangulus g b h ad 
angulum hbc, ita fitlinea gh adn c,f ducatur a erit 
trtangulum ahb Settori b a i &quale. 

ESt cnim vt linca. 
g h ad h c , ita, 
triangulum c h b ad 
triangulum hcb;&: 
componcndovt g c 
ad c h, ita triangu- 
lum c c b ad ghb; 
fcd ita ctiam fc ha- 
bet triangulu c c A 
ablatum amaiori g 
c b , ad trianguIunrL, 

! r , , 3 c h k ablatum a mi- 

nori c h b, ergo rcli- 

quum acb ad a iB,vttotumadtotum,idcftvt ccadHCi&vtar- 

cus 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 7 

cus A i adarcum i D,ita g h ad h c, ergo componcndo vr arcus ad 
ad arcum a i , ita g c ad g h , crgo SeSor a d b ad Se&orcm a i b , 
(qui fc habent vr arcus) vt c c ad c h, ereo & Se&or b a d ad Se&o- 
rem b a i,vt triangulum a c b ad trianguliim a i b; ergo permutando 
vt Se&or b a d ad triangulum acb, ita-Se&or b a i ad tmngulu m_ 
a h b , fed Sec"tor adbcH aequalis triangulo a c b , ergo Sector b a i 
xqualis eft triangulo ahb. 

IgiturSe&ori bad vtfupraxqualefit,&c.quodoftcndcrepropo- 
fitumfuit. 

PROPOSITIO VII THEOREMA VIL 



Iifdem pofituqmin pr&cedenti propofitione^fi fiat itf hb 
adhc,itXBcadh k, Dico b k minorem fore b e. 



OVm enim ob fi- 
^^militudincm tri- 
angulorum e c b , a 
CB,fitvt ab ad BC, 
itaBCadBE,reda- 
gulum fub BA, B E, 
xquale erit quadra- 
to b c ; fimilitcr re- 
tTangulum fub b h, 
b K,asqualecritqu% 
drato b c , crgo re- 
fub B 



h, 




b k ,"reaangulo fub E G A 
B a, b e arquale eritjergovt b a ad b H,itaerit b k ad b E, a fed ab cft at j, H ^ 
minor b H,crgo b k minorerit b e. 

Ergo iifdem pofitis qua: in prsecedcnti propofitionc, &c. quod 
oportuit demonilrare. 



PRO- 
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PROPOSITIO VIII. PROBLEMA I. 

Dato quolikt circulo, St&orcm afignare, cuifidefcri- 
ptum fucritaquale triangulum vt fupra , alterum trian- 
gulilatwarca communem angulum ,fuperet latusSefio- 
ru, interuaUo quod mmus fit quolibet dato. 

DAtusfit circulus ab c, in 
eoq; defignandus fic Sc- 
dcor, cuf fi arqualc fic criangu- 
lum A I D,Jinea d i qmjmaior 
ericquam a D,(upcret a d in- 
C tcraallo,quodficrninusquo- 
libec daco k. 

Producacur d a , vc A E fit 
arqualis K,cencroque d incer- 
uallo d e , dcfcribacur circu- 
lus e h c,& ex a erigacurper- 
pendicularis a f , iecans cir- 
culum E h c in H,ducaturq; 
h d , fecans priorem circu- 
luminB. 

Dico Se&orcm dab, eflo 
cum quipoftulacur. 
1 ' Cum cnim a h cangac Sc- 

huiiu. ctorcmin A,cadcc ai intra a H,*fecabicque d H,vltra b quidem fed 
intra H,igicur b i quieftexceflus d i fupra d b, minor cnc b h,cuiil. 
aucem de,dh finc arqualcs , irem & abl.ua: da,d B,crunc reliqux 
A E , b h arquales ; ied e a ex conftru&ione cft xqualis k, ergo &bh 
eric arqualis k, ergo & b i minor k. 

Icaque daco quolibec circulo,&c. quod firir faciendum. 




K 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 9 

PROPOSITIO IX. THEOREMA VIII. m 

Triangulum a b c *vt fupra 3 &qualcfit Seciori adb,^ 
triangula abcebc inter fefimilia, Dico ita ducipojft^ 
b vjvtduBa c g, quAimdtuidatur in a^vt arcits a d m f, 
lE^ fumptd duabus b h, b c a tertta proportwnalt b k ,fu- 
peretur bk^ linea b e , interualio quod fit minus 
bet dato l. 

AVfcratur cnim E m 
ab e A,qux fitmi- 
nor dato intcruallo l, &: 
duabus lincis bm, b c, 
fiat tertia proportiona- 
lis n o ,crit n o maior b a. 

Cumcnim bc fitmc- 
diainter eb, ab, iterrL. 
intcr m b, n o,cruntrc- 
ftangula eb,ab,&m b, 
m o,quadrato b c xqua- 
lia ; & confcquenter in- g 
tcr fc, eritquevt E b ad 
m b , ita n o ad a b , fcd 

e n maior eft m b , crgo • 1 1 

&NomaiorAB. O P N 

Auferatur dcindc cx n o linca n p arqualis a b, 3 fitquc inucntus a 8. 
Sc£tor a 1 b, vt pofito triangulo ahb, aequali Scdori a i b , linca h b 
fupcrct a b, minori intcruallo quam N o iiipcrat n p , id cft a b ; du- 
tfcaquc fit c h c,&fiatvt b h ad b c,ita b c ad b k , fupcrabit b e li- 
ncam b k minoriintcruallo,quamfitdaturrr1ntcruallum l. 

Cumcnim b c fitmcdia intcr b h b k, erit re&angulum fub b h, 
b k, re&angulo fub n o , b m aequale ; crgo vt b h ad n o, ita b m ad 
b k ;fcd b h minorcftquam n o (cum cx conftru&ione b h minori 
intcruallo fiiperet n p,quam n o fiipcrct candcm n p) crgo ctianL. 
b M minoreft b k ;lcd b k minoreft b E,cumcrgo b k oftcnfafit mi- 
nor b E , 6c maior b M,fupcrabir b e lineam b k minori mtcruallo, 
quamfit e Mquo b e fupcratB M,(edE Mminoreftdatointeruallo l, 
crgo b*E fiiperat b k intcruallominori,quam fitdatum l. 

Quapropter fi triangulum a b c,&:c. quod fuit demonftrandum. 

B PRO- 
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t PROPOSITIOX. THEOREMA IX. 

Si tres lineas ab <vno punclo egredientes, & duos inAqua- 
les angulos comprehendentes , fecuerit quarta qmdamli- 
nea boc pacfo, njtpartesqm fubtendunt angulos, eanderru 
tnter fe proportionem habeant, quam anguli, mediaabfcifi 
farum erit minima , ilia maior qm mmorem angulunu 
claudit, maxima denique qu& cum media maiorem angw- 
lum comprehendit. 

» • 

TTXpun&o a tres li- 
•*-'ncx cgrcdiantur, 
duos inxquales angu- 
los comprehcdcntcs, 
d a b maiorcm, d a c 
minorcm ; illalq; fecet 
linea c b hoc pacto , 
vr b d ad d c eandcm 
nabeatproportionem, 
quamangulusDAB,ad 
angulum dac. 

Dicoprimo d a mc- 
diamab/cuTarum , cfle 
minore c a, qux curru 
illaangulum claudit. 

Si enim d a non fif 
minor CA,crita:quaIis 
vcl maior; &: primum 
m ponaturefTearqualis. 
Centro A intcruallo A d , dcfcribatur arcus edf, ducanturquc 
d h, d G,pcrpcndiculares ad ab, ac ;item b i, f l pcrpendiculares 
ad a & ciim angulus c d A fit acutus,vtpote angulu.^ ad bafim trian- 
guli ifbfcelis, non erit b d pcrpendicularis linea: a d, idcoquc dimit- 
tatur b Kperpcndicularis in a d produ&am, cadet enim extra b d, 
cumangulus b d Kfitacutus,&: adverticemvniiIlorum,quifunt ad 
ba/im ifbfcclis. 

Cum cx hypothcfi a c, a d fint xqualcs,fintquc bafcs tmngulo- 
rum c b a, d r a , cruntillarrianguia vtaltitudines b i, b k ; fcdtrian- 
gulafuntetiamvtB cadB DjcrgocritctiamB i ad b k,vcb c ad b d, 

fed 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. n 

fed aimfic vc B d ad d c ,ica angulus b a d ad angulum d a c , fcu 
quod idcm cft arcus f d ad arcum d e , cric eciam componendo vc b c 
ad d B,ic*arcus f d e ad arcum d f, & conlequcnccr b i ad B k, vc ar- 
cusfd EadarcumDF. 

Iccrum vc a b ad af, 
ica b i ad f l , & vc b a 

ad A D,ldcit \ F lt.l B K 

ad d h (funt cnim tri- 
angula ab k ad h fu 
mi!ia)ergovCBiadFL, 
icaBKadDH,ergopcr- 
raucando vcb i ad b k> 
ica f l ad d h. fcd b i 
eftadB K,vcarcus fde 
adarcum d f , ergo cc- 
iam f l ad DH,vcarcus 
fde adDF,aquodcft 
abfurdum; non igicur 
func xquales ad.ac, 
cx quo hoc abfiirdmn 
confequcbarur. 

Sic fecundo c a mi- c E u I E A i MBdbie . 

. _ imdtmidiu 

norquamAD,nonpo- ^ . maAm 

ccricangulus c d a efle reccus , cum cnim latus d a flc maius cx fuppo- ©•««•*«• 
ficionequamcA,ericanguIusDCA,maiorangulocDA,non eric igi- fW "/«- 
currcdusc d A;demifl~afitperpcndiculansB KinAD,quomodocum- 
que cadat; cum criangulum c b A,habeac bafim a c minorcm a d bafi 
crianguli dba, minor cric proporcio trianguli c b a ad triangulum 
D b A,quam altitudinis b iads k, (fienim trianguli c b a bafis eflct 
xqualis,rriangulum efletmaiijs,haberctquc eamdcm proportionem 
ad triangulum d b A,quam alritudo ad altitudincm) crgo minor pro- 
portio b c ad b D,quam b i ad b k, cum b c ficad b d, vc criangulum ad 
triangulum,& confcqucntcr vt arcus f d e ad d F,quiliintvt b c ad 
B d; (cd f LcltadD h,vcb iadB K,vcoftendimus,crgo minorpropor- 
cioarcus f d E,adarcum f D,quamlinea f Lad d h, quod cft abiiir- 
dumwionigicurminorcft c Aquam a D,cxquoidconfcqucbatur. 

Dico fccundo a c cflc minorcm a b. 

Sihoc ncgecur erit vel xqualis vci maior. 

Ponatur primo a c xquans cflc a b. Cumin triangulis c d a, b d a, 
bafes a c, a b fint xquaIcs,eruntaltitudinesD g,d H,vttriangula;fed 
eriamDC,DBiuncvttriangula,&:arcus d e, d f in cadcm quoquc 

B t propor- 




a CUums 

dtfinthus 

Fnpof.io. 

dtmonjlrat 

dttrcubm 

& eorum 
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it DE CENTRO GRAVITATIS 

proportione ;eritigitur vt d c ad d H,itaarcus d e ad arcumD f'; & 
b c/«iK/p e rmutandovtD g adarcumD E,itaD h ad arcumD F^quodcft ab- 

furdum ; non igitur x- 
quilcs erunt ab a c. 
c quo hoc infercba- 
tur. 

Ponaturfecundo a b 
minorA c,eritminor 
proportio trianguli a 
b D ad triangulu adc, 
quam altitudinis d h 
adaltitudincm d G,er- 
go &c minor proportio 
b d ad d c , & confc- 
qucnter arcus f d ad 
arcum d e , quam li- 
ncx d h ad d g , Sc 
pcrmutando minor 
proportio d f arcus 
ad lincam d h , quam 
arcus d E ad lincam 
D g , quod eft abfur- 
dtim; nonigitur maior eft a b quamA c. ex quo id fcqucbarur. 
Ergo fi trcs lineas ab vno punc\o,&c.quod fuit dcmonltrandum. 

PROPOSITIO XI. PROBLEMA.II. 

T>uabusltneisindefinttuangulumquemuiscomprehen- 
dcnttbus, eocfc per alteram tndefinitam vtcumque diuifo, 
ab afiignato punBo malterutra extremarum lineam du- 
cere ,termtnatam ad alteram extremarum , qu& a medta 
ttadtuidatur, vt parsinter pun&umdatum &medtarru 
tntercepta, ad reltquam,datam habeat proporttonem. 

T^\Vx lincx ab,ac, quemuis angulum comprchcndant,eumque 
•■-^dmidat vtcumque a D.&fitihalterutra cxtremarumputa AB,da- 
tum pundum E,dataqueproportio f ad ft. 

Propofirumeftduccre e i,vtE h adH i,datamhabeatproportio- 

ncmFadc. 

Diui- 
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Diuidatur E a in K,vt 
e k ad k a fitvt f ad c, 
ducaturquc k l paral- 
lela a c , qusE feccc A d 
in aliquo pun&o h , & 
pcrE &h ducacurlinca 
E H i. 

Dico e h ad h i efle, 
vCFadc. 

Cum cnim in crian- 
gulo a e i,linca k h fic 
paraikla a i, ericE h ad 
h i, vc e k ad k a, id eft 
vc f ad Gj fic cnim diuifi- 
musE AinK. 

Igicur duabus lineis 
indefinicis,&:c.quod fuit 
facicndum. 

PROPOSITIO XII. THEOREMA X. 

Iifdem fofitis au& Juperiori problemate conflruximus, 
nonpoterit ab eoaem punfto atia duci linea, qu& fimiliter 
diuidatur. 

Clcnimalia duci pofliit 
^fitilla e n, diuifain m, 
vtFadc,eritctiamE m 
adMN,vtE KadKA,cr- 
go k m critparallela a c, 
ied &: k h cft parallela 
AC,ergo k h, k M,funt 
inter fe paraliela?,quod 
cft abfurdumcum con- 
U^niant in k ; crgo non 
crit diuifa E n fimilitcr vt 
E i , vndc id fcquebacur. 

Igicur iifdem poficis 
qux fuperiori problc- 
matc,&c.quod oporcuic 
demonftrare. 
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PROPOSITIO XIII. PROBLEMA III. 

* * 

Duabus Uneis indefinitis quemuis angulum compre- 
hendentibus } & illo vtcumque peraliam rettam diui[b } per 
punftum in linea diuidente afiignatum 3 lineam ducere 3 
vtrimque ad extremas terminatam, vt pars definita ad 
reUquam,datam habeat proportionem. 

A/s. r I Incsc a b,a cqucm- 

/ \v. g uis angulum comprc- 

hendant , qu cm diuidac 
vtcumque a D,in quaaf- 
fignatum fitpun&um E. 

Propofitum eft pcr e 
duccrclincamH i,itavc 
E h ad h i datamhabeac 
proportioncm f ad g. 

Ab e ycrfus a b duca- 
rur linea e k , paraHcla 
a c , &c fiat vt g ad f ita 
a k ad k h , &c ducatur 
perH&Eliucal eh; 

DfcoE HcfleadEijVt, 
Fadc 

Cum cnim in trian- 
gulo a i h ,linca k e fit parallcla a c,eric a k ad k i> vt e h ad e i, id eft 
vtFadc.ficcnimfecimus AKadKi. . . 

Ergo duabus lineis mdcfinitis, &cc. quod faccre oportuit.. - 

# ■ * 

PROPOSITIO XIV. THEOREMA XL 

Iifilem pofitis qu& inpr&cedenti problemate conftruxi- 
mus } non poterit per idem punclum alia duct linea, qu& fi- 
mtkterpofitispartibus } fimiUterdiuidatur. 

SI cnim aJia duci poflit , fit illa M N,per e tranfiens, &in E diuifa , vt 
e m fitad e N,vt f ad c. . } 

Cum 
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Cumincrian- 
gulo a n m , li- 
nca k £ fitparal- 
lela A m , crit vt 
M e ad e n , ica 
a k ad k N i fed 
ctiam ita e/t a k 
adK i,quodficri 
nequit, ciim ma- 
ior fit proportio 
A k adKN,quam 
ad k I. 

Ergo lifdem 
pofitis quae in 
prxcedenti, &c. 
quod fuit de- 
monitrandum, 

PROPOSITIO XV. THEOREMA XIX 
Siquotcumquemagnitudmumgrauitatu centra in ea- 
dem refta linea pofita fucrint , magnitudinu ex omnibus 
compofiu grauitatis centrum 3 erit m eadem Imea retta. 

Slntquoccumquc 
magnicudines a, 
B,c,D,E,earum^i 
cetra grauitacisper 
licteras fi- 




gn.ua, m eadem li- 
nea rc ct c pofita. 

Dico commune 
grauiracis cencrum 
ln cadcm re&a re- 
pcriri. 

Sicnimficripof- 
fic,fic cxcralineam 
in f , & per pcimx 
magnitudinis cen- 
crum a , & f duca- 
CUTA F c, a critinilla 
ccntrum grauitatis 
reliquarum magni- 




•xt.frml 
Jlrchimt~ 
iuit-tfui* 



tudi- 
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tudinum dcmpta a, 
camquamvnius,& 
relique, ] 



b 8 frimi 
Arthim. 




puncrum f in h. 
quod etiam erit ex- 
tra lineam fingula- 
rum cencra conci- 
nencem. Ducacur 
iterumperfecunde; 
magnicudinis cen- 
uumB.&punftum 
Hjlinea bhi; cum 
h fit cencrum to- 
cius rcliqux com- 
poficx ex B,C,D,E, 
&: b centrum par- 
tis,bencin b i cen- 
trumreliqux com- 
poficx ex c*d E,vl- 
tra pundtum h in k. 
acqueica fcmpcrprogrcdicndo,donecadvlcimamperuencumfuerit, 
reperiecur cenrrum vlcimx magnicudinis E,in puncto aliquo o,ex- 
tra lineam pcrfingularum centra cranfcunccm , fed eciam e cftcen- 
trum grauitatis vlcimx magnicudinis, crgo cluo habebic ccncra graui- 
ci.ptftu- cacis,cquodficrincquic. Non cric icaquc communc grauicacis cen- 
UtMmLu- crum, extra lincampcromnium ccncra cranicunccm , cx quo id un- 
mmw pofiibilc fcquicur. 

Quapropcer fi quoccumqtiemagnicudinum,&:c. quodfuicolten- 
dcndum. 

PROPOSITIO XVI. THEOREMA XIII. 

Si quotcumc^ue magnitudtnum grauitatis centrain. 
eadem recla linea pofttafuertnt 3 magnttudtnis ex omntbus 
compoftu grauttatis centrum, erit m eadem Itnea, intra 
centra extremarum magnttudtnum. 

Slnt quot- 
cumquc 
magnicudi- 
nes a,b,c,d, 
carumqjgra- 
uica- 
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uitatisccntra,pcrcafdemlittcrasfignata,fincincad£lineare<ia a b. 

Dico ccntrum grauitatis commune , intra ccntra A d extremarum 
maenirudinum, in cadem linca rcdta rcperiri. 

bicnimnon fitintraccntraextrcmarummagnitudinum,cum nc- 
ccflaridfir inlineaAB, erir miUaprodu&a.fitveropunctum e ,nec 
refert vcrfiis quam p&rtem. 

CumcentrumtotiusfitE,&vniuspartisputa proximxfitD, <xn- 
trumrcliqua:,id eftmagnirudmiscompofita: cx c,B,A, J critvltra e in J^™* 
F.Sirhiliteriumptamagnitudinecx A,B,c,compofita,cum cius ccn- 4^"/. 
trumfit F,extra ccntraextremarum a,c, conftitutum, proxima. ver6 
partis ccntrum fit c, b erit centrum reliquae vltra f in aliquo pun&o g, b tfrimi 
actandcm reperietur centrumvltima: magrritudinis in h , icd illius ^ t "^ p \ 
centrumerat A,ergoduohabcbit ccntragrauitatis, c quod eftabmr- n ^f,fa 
dum: noncrit itaquc communc ccntrum totius compofita: magnitu- mm Lut* 
dinis,extra ccntra extremarum,ex quo id fcquitur. v * ltr i de 

Ideo fi quotcumquc magnitucunum , &c. quod oftendere pro- 
pofuimus. 

PROPOSITIO XVII. THEOREMA XIV: ' 
Sifegmento circuli velcl/ipfisinfcripta fueritfigura qu&~ 
cumque rettilinea 3 reliquorum fegmentorum , demptd 
figura rectilinea 3 communegrauitatis centrum , ertt tntra 
fegmentum propofitum. 

CEgmento a c e infcripta 
^fit quarcumquc figura rc- L 
cUlinca a b c d e. 

Dico communcgrauitatis 
centrum,magnitudinis com- 
pofitae ex rciiduis icgmentis 
ab,bc,cd, de, elle intra 
fcgmentum a c e. 

Centragrauitatis fingulo- 
rum fegmcntorum reiiduo- 
rum,fintexordinepun£ta F, 
c,H,i,qua: fingula erunt in- 
tra fua (cgmenta, 3 cum fint fi- 
gurx habcntes ambitum in 
cafdcm partes cauum . Si 
communc centrum fit extra 
fcgmentumA d E,veiinam- 




a v fttiti» 
jtrthim. 
dt *qut- 
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bitu figurae, fit quotcumque punctum k. &apunc*o f ccntro primi 
iegmcnti refidui, ducatur f k l. cum k fit ccntrum totius, & f cen- 

tnim partis, b centrum rcli- 
quar critin f l, vltra k in ali- 
quo pun&o m , &: conic- 
quentc* extra fcgmcntum 
A c e . Similitcr ciim commu- 
nc ccntrum magnitudinis 
compofitx cx rcfiduis b c, 
c d , d e , fit extra fegmcn- 
tum a c e in m, duda c m n, 
ex g ccntro partis , ccntrum 
reiiquzerit in c n, vltra m» 
atque ita progrcdicndo rc- 
pericmus ccntrum vltimi 
iegmcnri rcfidui d e in Q^ex- 
tra (cgmentum ade,& con- 
fequcnter cxtra ipfum fc- 
gmentum d E,quod cft ab- 
liirdum ; non crit ergo ccn- 
trum magnitudinis compo- 
i i r t- extra fcgmcntum, vel in 
ambitu vnde id fcquitur. 
Igitur fi fegmento circuli vcl cIlipfis,&c.quodfuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XVIII. THEOREMA XV. 

Si fegmento circuli veleUipfisfigura eutdenter infcriba- 
tur.eiusgramtatis centrum erit in diametro fegmenti. 

Clt /egmentum cir- 
^culi vcl cllipfis ABC, 
diamcter b d, figura 
euidenter infcripta 
aefgbhikc. 

Dicoccntrumgra- 
uitatis cius eile in li- 
c nea b d. 

Coniungantur anguli figura: Iineis e k , f i , c H. 
Quoniam Trapezij aekc latcra ac,£K, funt parallela , bifa- 
^ riamquc 
















N 
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riam^ue fecantur in B 
d &: ccntrum gra- ^ 
uitatisipfiuseftin ld, 

3ua:cftpars bd; ea- 
cm ratione cen- 
trum grauitatis Tra- 
pezijE FiKcftinML, 
idcftBDj&Trapezij 
• F G h i in n m id cft 
B D , ad hax quoque 
triangtili c ■ h cen- 
trum grauitatis eft in 
b n , b crgo centrum 
grauitatis fi§Br£ in- 
icriptx,feu omnium partiumfimul fumptarum eft in %D. 
Igirur fi fegmcnto circuli,&:c. quod fuitprobandum. 

PROPOSITIO XIX. THEOREMA XVI. 

Cuiufcumque Jegmenti circult vel eUiffis grauitatis 
centrum eji in diametro fegmenti* 

pRimo fcgmentum circuli vel cllipfis fit ab c, femicirculo vel femi- 
* cllipfinonmaius,diametereitiSB D. 
Dicoccnrrumgrauitatis ipfiuscfieinB d. 

Si cnim non fit,cfto punctum e &: per ipfum ducatur £ f, lincae b d 
parallcla , & infcribatur fegm$nto triangulum a b c, eamdcm bafim 
&altitudinemhabens cum i'c- 
gmento, & quam proportio- 
ncmhabetc f ado r,hancha- 
bcat triangulum ab c ad fpa- 
dum k j infcribatur euidcnter 
fegmento figura recTilinea,ita 
vrquxrefidua erunt fcgmcnta 
fimul fumpta,minora fint fpa- 
tio k ; figtira: infcriptargratiita- 
tis centrum cftin b D ,iit igitur A 
H ,& iungatur h e ,&r producatur,& ducatur c l srquidiftansipli b D, 
conftat autcmquodmaioremhabeatproportionem figura /cgmcn- 

C x to 
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jtrehimt- 
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to infcripta ad ca quac reJiqua funt fegmcnta, quam abc triangulum 
adfpatium K,quod eamhabctquam c r adD F,figuraigitur inlcripta 
ad portiones re- 
Iictasmaiorem ha- 
bet proportionem> 
quam c F ad f d> 
hoccftE l ad E H. 
habcat itaque m e 
ad e h eam pro- 
portionem quam 
rc&ilineafiguraad 
portioncs , quo- 
niam igirur e cft 
centrum totiusfc- 
gmenti, figurje vc- 
ro infcriptx ccn- 
trum h , a conftat 

quod magnitudinis compofitar ex refiduis fcgmentis centrum 
grauitatis fit in partc h e produ&a , quac eam ad h e propor- 
tionem habeat, quam figgfci inlcripta ad rcfidua /cgmenta , quac 
fit e m , errtigitur m centrum grauitatis magnitudinis compofi- 
hi 7 j,uim. -X cx rcfiduis fcgmentis , cxtra fegmcntum , b quod ficri ne- 
quit , non eft igitur centrum grauiratis fcgmenti circuli aut cl- 
hpfis,femicircuIo aut femicJJipfi non maioris , cxtra lineam bdcx 
quo id fcquitur. 

Sit fccundd fegmenrum cir- 
culi vcl cllipfis a b c, fcmicircu- 
Jo vcl femiellipfi maius , com- 
pleatur figura & diametcr pro- 
ducarur tti f, ducatur etiam per 
ccntrum figurac e linea g h , 
parallela c a bafi fegmcnti , to- 
tius figurac g f h centrum gra- 
uitatis crit in e f per ea quac iam 
diximus , fed &: parris c f a , crit 
in df, c ergo &: refidui ccah 
crit in e d , cum d f e d fint 
partcs eiufdem Iincac e f ; ite- 
rum ccntrumfigurac c b h cftin 

b e pcr iam dida &: ccntrtim figuxx c c a h , cft in I d, 

fcd 



c i.frhm 
Arrhim. 
dt *qni- 
fendir. 
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PARTIVM CIRCVU ET ELLIPSIS. 
fcd b E E d compo- 
nunt eamdem re- 
ctam , d ergo cen- 
trum totius (egmen- 
ti c b a ctit in 

B D. 

Igitur cuiufcum- 
que fegmcnti circu- 
li vel ellipfis , &c. 
quod fuit dcmon- 
ftrandum. 



PROPOSITIO XX. THEOREMA XVII. 
Cuiu(cumque Settoris circuli grauitatis centrum, efi in 
linea qu& iUum ex centro bifariam fecau 

Slt primd Se&or circuli abc femicircu- 
lo minor, eumque linca b d cx ccntro b 
bifariam fecet. 

Dico ccntru grauitatis ipfius efle in b d. 
Cum enim linea b d angulum Sectoris 
bifariamfecct,Iincam quoquc ac & ar- 
cum a d c bifariam fecabit ; itaquc ciim 
ad bifariam fecet bafim trianguli bac, 
a erit in ca centrum grauitatis trian- 
guli,itcm cumbifariam fecct arcum 
iegmcnti a d c , eiufque bafim a c, 
b crit in ea centru grauitatis fegmcn- 
ti, c crgo in b d centrum grauitatis cx 
vtraque magnitudine compofiti id eft 
Sectoris, quod quoque intra Sc&o- 
rcmcadct. 

Sit (ecundo femicirculus vcl 
fcmicirculo maior ab c d ,cum- 
que linea bdcx ccntro bifa- 
riam fecct , in duos Scctores 
ABDE,CBDF,erunt illincceifa- 
rio fcmicirculo minores, diui- 
danturilliitcrum bifariampcr 
fcmidiametros be ,bf, ccntra 
grauitatis corum crunt in illis 
lemidiamctris vt diximus, fint- 
<me g &'h ,proptcr arqualita- 



iljUii 
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tcm & fimilitudinem Settorum, erunt bg,bh xquales , & g h bifa- 
riamdiuidetura b d in i,&ob Se&oruma;qualitatem,ccntrumcom- 
mune feu totius Sectoris erit i,& confcquenter in b D,Sectorem bifa- 
riam fecantc. 

Ergo cuiufcumquc Se&oris circuli, &c. quod fuitoftendendum. 



PROPOSITIO XXI. THEOREMA XVIII. 

Sijegmentocirculivel elltpfisfigura euidenter infcriba- 
tur s magnitudtnis ex refiduis fegmentis compofit&grauita- 
tis centrum,erit tn fegmenti diametro. 



Clt fegmentum circuli vcl elli- 
^piis a b c , figura euidcnter in- 
fcripta a £ b f c , diamcter fc- 
gmenti b d. 

Dico ccntruyn grauiratis ma- 
gnitudinis compouca:cxre/iduis 
icgmentis a e, e b, b r, r c cflc in 
linea b d. 

«Curacnim in b Dfit cen- 
trura grauitatis totius ic- 
gmenti, b itcm &c d^urx cui- 
dentcr in/criptae, c crit in illa 
ccntrum refidui , id efl ma- 
gnitudinis ex rcliquis ie- 
gmcntis compo/ira:. 

Idco fi fcgmcnto circuli 
vcl cllipfis , &c. quod opor- 
tuitdcmonitrarc. 




PROPOSITIO XXII. THEOREMA XIX. 

Si Settori circuli reclilinea figura fuerit euidenter in~ 
Jcripta, centrum grauitatis figur& injcripu, erit tn recla 
Seclorem bifariam (ecante. 

. Se&or 
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D 



SEctor circuli Gc a b c d, figura 
euidencer infcripca a e d f c b, 



E 




linca Se&ore bipartito fccans b d . 

Dico ccntrum grauftacis figu- 
rar re&ilinex , quae Se&ori eui- 
denccr infcripta dc,eue in linca 
bd. 

a Cum cnim cocius Sc&oris gra- 
uicatis ccntrum ficin lmca b d,# 
*> itcm & parris illius , quae ex refi- W 
duis legmcntis componicur, c cric 
fcreliquac parcis , ideft figura: rc- 
£cilinea:,Scc~cori cuidencer in/cri- 
pca: grauitacis cencruinlinea b d. 

Quapropter fi Se&ori circuli,&c. quod fuit demon/crandum. 

PROPOSITIO XXIII. PROBLEMA IV. 

Figurx reclilinet Scttoricirculi euidenterinfiripUgra- 
uitatu centrum inuenire. 

C E&or circuli fitABCD,& 
^figura? rc&ilineas illi cui- 
dcnccr infcripcx grauicacis 
ccncrum inueniendu efto. 

Ciim hxc figura ex trian- 
gulis ifbfcclibus compona- 
tur , funaacur v n um cxcrc- 
morum criangulorumpuca 
gBFc,& Se&or illi refpon- 
dens f b c c,diuidacur bifa- 
riam a linea b g ; rcliquum 
Sc&orcm cum infcripco fibi 
rc&ilineo bifariam fccet 
b h , cotum vero Sc&orem 
cum infcripto fibi re&ilinco 
bifariam diuidat bd. j Tri- 
anguli b f c rcpcrrum fit 
grauitacis cecrum k, b c pun- 
&o k ducacur k MrCerminaca 
ad b h , qux ica diuidacur a 
b d in l,vc reciprocc m l ad 
l k fit, vt ttiangulumB i c ad 
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rcliquam parrem figure. cui- 
dcncer infcriptar, proportio 
autcm facile Cx numero tri- 
aagulorumcolligctur. 
Dico punclum l cflc cen- 
c trum grauitatis figurx rc<fxi- 
lineae, Se&ori cuidentcr in- 
(crlptaf. 

Si enim non fit,cfto quod- 
uis aliud pun&um n ,in linca 
BD,ducaturquc k n o. 

Cum k fitcentrumvnius 
partis , feu trianguli bfc, 
centrum vcrd totius fic n, 
cccntrum rcliqua: partis crit 
a o,(cftcniminlincaKNpro- 

du&a & in linea b h ) crit igi- 
tur o n ad n k , vt triangu- 
lum b f c ad rcliquam figurac 
infcriptx partem , fed ita 
quoque cft M l ad LK^quod 
' * tamcn ficri ncquit, vt nimi- 

rum km&kohil&n fimilitcr diuidantur, igicurpun&umdiuer- 
fumapun&o l ,non eft ccntrumgrauitatis figura: Sc&ori euidcnter 
infcripca:,ex quo abfurdum hoc fcquicur. 

Ergo figurse rc&ilincae,&:c. ccntrum grauicatis inucnimus quodfuit 
faciendum. 



PROPOSITIO XXIV. THEOREMA XX. 

Cuiufiumque Seftorugrauitati* centrum jninus diftat 
darcumferentia, quam trianguli alateribus Settoris 
fubtenfa arcns comprehenJL 



C It circuli Sc&or abcd, triangulum verd bac. 

Dicocencrumgrauicatis Sc&oris cadcrc fupra centrum graui- 
tatis trianguli. 

Sic cnim e ccntrumgrauitatisfcgmenti ADC,ccntrumvcrdgraui~ 
Itrtlm. tatis trian g uli f >cadct e fupra f verliis circumfcrcntiam, a cum e fit in- 
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tra fegmentum, b f verd in- 
tra triangulum, at ccntrum 
grauitatis totius , id cft Se- 
Soris, c cadit intra ccntra 
grauitatis partium , fitque 
punctum g , conftat pun- 
ctum g cadcre vltra pun- 
ctum f, &: vicinius cfiear- 
cui ad c. 

Igitur cuiufcumquc Sc- 
ctoris grauitatis ccntrum, 
&c. quod ruit oftcndcn- 
dum. 

PROPOSITIO XXV. THEOREMA XXI. 
Si datumfuerit centrumgrauitatis Sefioriscirculitfui 
dcinde in duos Seclores vtcumque diuifus fuerit s &ipfi 
quoque Seclores per lineas e centro duftas iterum bifariam 
dtuicUntunfiducaturlineapercentrumgrauitatistotius 
SeBoris, vtrimqueterminata adeas lineas,qu& aliosSe- 
ttores bifariam ficant y haclege, 'vtdtuifa ad centrum gra- 
uitatis totms SeBoris , pars ad partem reciprocam haveat 
proportionemSecloris adSettorem 3 extrema line& puncla 
erunt centragrauitatis partium. 

DAtus circuli Sector fic 
abcd , diuiiiis a linca 
b d , in duos Scctorcs abdc, 
dbcf, quos ctiam bifariam 
(cccnt lineae b g , b f ; 1 n linca 
vcro b e , rotum Scctprem 
bifccantc fit h , centrum 
grauitatis totius Sectoris, Sc 
pcr h ducta fit linca i h k, 
vtrimquc tcrminata in i &: 
k, hac Iege , vt fit reciprocc 
quemadmodum angulus g 
b E,ad e b F,itaiH ad hk. 
Dico pucta i &c k eflc cen- 
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DE CENTRO GRAVITATIS 

tra grauicatis fuorum Sc&o- 
rum. 

Si enim nonfint,alceru- 
trius Se&oris centrum crit 
diuerfum ab illis pun&is ; fit 
ergo Se&oris abdg cen- 
trum grauicatis l , &: pcr 
pun&a l h , id eft cencrum 
vniusparcis & cocius , duca- 
cur linea, quac occurrac b f 
in m, (occurrccaucem alio- 
quin Se&or dbcf nullum 
haberecgrauicacis cencrum, 
a cum debeac cfle in illarum 
B iinearum concurfii) eric m 
l*Aquif. cencrumgrauicacisrcliqui,acproindeericrcciprocevc Sedtor abdg 
&xo hu- a£ jScc>orcmDBCF,icaMHadHL;fedvcSe6tores ica eciamfchabent 
ipforum anguli DBA,DBC,eorumquedimidij dbg, DBF,&vtanguIus 
hi^huim dbc ad db f, ica i h ad i k , ergo eciam m h ad h l, vc i h ad i k, b quod 
o/tendimus ficri non pofle ; non igicur aliud pun&um fuic ccncrum 
grauicacis alcerucrius Se£toris,cx quo abfurdumfequicur. 

Quamobrem fi dacum fuerir,&:c.quod demon/crare voluimus. 

PROPOSITIO XXVI. THEOREMA XXII. 

Si Seclori circuli figura reftilinea euidenter fuerit in- 

fcripta,centrumgrauitatis ipfius cadet infra centrumgra- 

uitatu Seftoris. 

SIc Se&or circuli ab c d, 
illique euidcncerinfcri- 
pca ficfigura aedfcb. 

Dico cencrum grauicacis 
figurx infcripcx,cadcre in- 
fra ccncrum grauicacis Sc- 
ctoris. 

Si hoc non fiac, vcl cum 
illo coincidcc,veI cadecfu- 
pra. 

Ponarur primiim coinci- 
dcrc&fit c ccncrumgra* 
uicaciscumSc&oris tum figurx infcriptx,fumatur vnum criangulo- 
rum cxtrcmorum f b c,eiuique angulus ad ccncrum bifariamfecctur 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 17 

a b i,rcliqua etiam figu rx pars, dcmpto triangulo f b c, buecetur a li- 
nea b k,&: a pcr c ducatur l M,tcrminata ad lineas b i b K,qux diuida- a lyhnim 
tur ad G,vt reciproce fit lg ad c M,vt Sc&or b c i f ad Se&orcm b a k f, 
erit etiam vt patct l g ad c m, vt triangulum b f c , ad rcliquam pa rtem 
figurx euidcntcr infcriptx, &c ctiam vt angulus k b d ad d b i , vt fepius 
iamoftcnmm cft. b Eruntquc pun&a L,M,ccntra grauitatis Se&orum b ij.Awmm 
ABFK,BCiF,codcmqucdifcurfuquoid(upra dcScdtoribus oftendi- 
m«ft, ctiam dcmonftrabitur L efle centrum figurx euidenrcr infcri- 
ptx Se&ori bakf,&m cflc cenrrum grauitatis trianguli b f c,igitur 
idem pun&um m cft centrum grauitatis trianguli b f c ,& Se&oris 
b c 1 F,cquodeftabfurdummonigiturpundum g cft centrum Se&o- cti bHi* 
ris&figurxeuidcnterinfcriptx vnde hocfequitur. 

Cadat fecundd centrum grauitatis figurx infcriptx in H,fupra g 
ccntrum Se&oris,&per h ducarur No,paraIlcIa LM,critN h aa h o, 
vt l c ad g M,idcftreciproccvttrianguIum b f cadrcliquumfigurx 
infcripte; dcmpto triangulo,cum igitur h fitccntrum grauitatis totius 
figurx infcripte;,conftat n & o efle ccntra partiu,igitur o eft centrum 
grauitatis trianguli b f c, caditq, fupra m ccnrrum grauitatis Se&oris 
bci F, d quod fieri ncquit, crgo ccntru grauitatis figurx infcriptx,non ixi.hm'm 
caditfupra ccentrumSe&oris, cxquoabfurdum illud conicquitur. 

Idco ciim centrumgrauitatisfigurx in(criptx,noncoincidatcum 
ccntro grauiratis Sc&oris,ncc cada t fiipra,ncceflc eric cadcrc infra. 

Ergo fi Sc&ori circuli,&c.quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXVII. THEOREMA XXIII. 

Pofitbile efi Settorifircultfiguram euidentertnfiribere, 
Vt centrumgrauitatisfigurs, infcripu , minus difiet a cen- 
trograuitatis Sectom, quoltbet tnteruallo dato. 

Clt Sc&orABCD,ccntrum 
^grauitatis eitis e , inter- 
uallum datum ef, infra F! 
cadit enim ccntrum figurx 
infcriptx infra centrum Se- 
cloris. 

Dico Sedlori infcribi poflc 
cuidentcr figuram rectili- 
neam,cuiusccntrumgraui- 
tatis minus diftet ab e, 
quampun&um f. 

Sumatur aliquod fpatium 
g, ad quod Sc&or maiorcm 
habeat proportione quam B 
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DE CENTRO GRAVITATIS 

d f ad e f, & Se&ori figura 
euidentcr infcribatur, do- 
ncc fpatium cx rcfiduis fe- 
gmcntis dempta infcripta 
figura compontum, fitmi- 
nus fpatio c , conftat vcrd 
id fieri pofle. 

Dico centrumgrauiHtis 
ilhus figurx euidcnter in- 
fcriptae, cadere fupra pun- 
ftum f. 

Si non cadatfupra f, vcl 
cadct in ipfum F,vel infra. 

Ponamus primum coin- 
cidcrc cum f ; ciim e fit 
centrum totius , & f partis feu fieurx infcriptae, erit ccntrum rclkjuar 
partis id cft magnitudinis ex refiduis legmentis compofitaf in f e , pro- 
du&avcrfus e, ineoquepunctoputa h ,vt FEad eh fit, vt refiduum 
cx fegmentis ad infcriptamfiguram;quarc etiamerit componendo 
vt h f ad f e , ita totus Scctor ad rcfiduum cx fcgmentis ; cum verd il- 
lud rcfiduum fit minusipatio c, crit maior proportio Sc&oris ad rcfi- 
duum,quamSecl:orisadipatiumc,ideoquemaior proportio h f ad 
f e ,qua: cft vt Sc£tor ad rcfiduum , quam d f ad f e , qua: eft vt Sec"tor 
ad fpatium c.maior ergo erit h f quam d F,crgo h centrum grauitatis 
fegmcntorum refiduorum, cadit cxtra arcum, &: confcqucntcr cxtra 
ai 7 .bmw f C g mcntumADC ,aquodficrincquit;crgo ccntrtim grauitatisinfcri- 
# pta: figurac non coincidit cum F,cx quo abfurdum fetjuitur. 

Cadatfccundoccntrumgrauitatisinfra f in r. Cum E fit ccntrum 
grauitatis totius id eft Scctoris , &c i ccntrum grauitatis figurse infcri- 
ptx,centrum rcliqui fit H;vtprius, erit maiorproportioSe&orisad 
refiduum ex fcgmentis compofitum , quam d f ad d e , ergo quoque 
diuidendo maiorproportiofigurarinfcripracid cft Sedtoris demptis 
refiduisfegmcntis,adrefiduaicgmenta,quam de ad e F,multoquc 
maior quam de ad e i ; fcd vtinfcriptafigura ad refidua fcgmenta,ita 
H e ad e i , ergo maior proportio h e ad e i , quam de ad e i , ergo h e 
maiorquam DE,ergo h caditextra Seftorcm,ccntrumnimirumgra- 
btjJMm uitatis refiduorum lcgmentorum,ergo extra fegmentum a d c, b quod 
ficrinequit;crgonccinfcripta:figura: centrumgrauitatis cadit infra 
F,ex quo id impoflibilc fequitur. 
aoJMm CumcrgoinfcriptxfiguraTccnrrum,cquodnecciTari6 caditinfra e 
Scctorisccncrum,ncccoincidatcum F,ncccadatinfra f, cadctintra 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. i 9 

fpatium f e ,critque vicinius centro Se&oris, quam fit datum fpa- 
ciumFE. 

Itaquc poflibile eft Sc&ori circuli,&:c quod oportuit demonftrare. 
PROPOSITIO XXVIII. THEOREMA XXIV. 

Omnisfimr& reBiline& y Sefiori euidenter inferipUgra- 
uitatucentrum.minHsabeslacentro circuli ,duabus ter- 
tiis femidiametrt partibus. 

Clt circuli Sc&or abcd, l H 

^figura re&ilinea euidcn- 
cerinfcripta aedfcb. 

Dico centrum grauitatis 
figurx infcriptx, minus ab- 
cllb a centro b, duabus tcr- 
tiis femidiamecri b d. 

Sumatur enim triangu- 
lum b f c , &: ex centro gra- 
uitatis ipfius c ,inucniattir 
centrum grauitatis totius 
figurx euidcnrer infcriptx, 
quod fit h ,&: confcqucntcr rclique. partis dcmpto triangulo ccntrum 
crit x> linca bgk biiecantc angultim trianguli bc f, &c linea bkd, bife- 
cante angulum totius figurx inicriptx , linea denique bil, bifecantc 
reliquamfigurxpartcm,dcmpto triangulo BFC.crititaque ih ad hg, 
vt triangulum b f c ad rcliquam figurx infcriptx partcm , &: confe- 
qucnter vt angulus f b c ad angulum fb a ,&: itcrum vt corum dimidij, 
id eft fb k ad fbl, quibus cum fincxqualcsLBD,DBK,conftacvcrd 
angulumLBDeflcminorcmanguIoDBK (nififigura infcripta duobus 
tantum conftet triangulis dc qtio ftatim ) a ergo b h ininor erit b i, &: b i a \o.buitu 
minor b g , multo ergo minor crit b h quam b g , fed b g minor cft dua- 
bus tertiis feraidiametri parcibus,cum fit fubicfquialtcra b m , qux lc- 
midiametro minor cft, crgo &bh minor erit duabus tcrtiis femidia- 
mctri,qux eft intcruallumfeu diftantia h, ccntrigrauitacisfigurxin- 
fcriptxaccntroB. 

Si vcrofigurainfcripta duobus tantumconftcttriangulis,cum illa. 
fintxqualia,eruntetiamBG,Bi xquales,&: angulus ibh xqualis hbg, 
& b h pcrpendicuiaris ad i c , idcoquc minor b g , qux minor eft dua- 
bus tertiis femidiamctri partibus,crgo &: ipfa b h. 

Quare omnis figurx rcclilincx,&:c. quod fuit oftcndendura. 
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30 DE CENTRO GRAVITATIS 

PROPOSITIO XXIX. THEOREMA XXV. 

^Qullius Secloris circuli grauitatis centrum , abeji a 
centro circuli, interuallo quod excedatduas tertias femi- 
dtametri. 

Clt Se&orcirculi abcd. 
^ Dicocencrumgrauicatis 
ipfius, non abefle a ccncro e, 
inccruallo quod fuperec duas 
tcrtias femidiamctri b d. 

Si enim fieri poflit, fintBF 
dua: terciae femidiamccri, & e 
ccncrum grauicacis Sc&oris, 
apoflibilc eftSectori figuram 
rc&ilincam euidencerinicri- 
bcrc , cuius ccntrum gcauica-* 
tis minus difcet a centrogra- 
uicacis Sc&oris , dato incer- 
uallo f e , Sc conicquentcr 
maeis abfit a ccncro b , inter- 
uallo b f , id cft duabus tcrtiis 
femidiamctri partibus,bquod 
ficri nequit > ergo nec ccn- 
trumScctoris poteft accntrocirculi a bcflcmaioriintcruallo, quam 
duarum tcrtiarum fcmidiamerri,cx quo impoflibile illud fequitur. 
Igitur nullius Se&oris circuli,&c. quod hiit dcmonftrandum. 




PROPOSITIO XXX. THEOREMA XXVI. 

Omnis Seftoris circuligrauitatis centrum,minusdiftat 
acentro fui ctrcuU s duabus tertiis femtdtametripartibus. 

» 

Clc Sc&or circuli abcd. 

^ Dico ccntrum grauitatis ipfius minus abcflc a centro circuli b, 
duabus tcrtiis femidiametri b d. 

Si enim nonabfit minus,cum magis etiamabefle non poflit,poteric 
abefle duabus rcrtiis fcmidiamctri parcibus. Sit igitur e,&be dux 
«0 bmm * cn * x fcmidiamctri; a cum b d Scctorcm bifariam fcccc, ducancur 
ctiam bf bg, qux arqualcsparccs bipartico diuidant, ducaturque h i 

per 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 

per e ,perpendicularis ad bd, 
qux lineis b f,bg oceurrat in 
i & h , erunt h & i centra 

grauitatis partium , b nulla - Lr . 

enim alia linea per e , bifa- 
riamdiuideturin E,termina- 
taad bf,bg ;f cum centra gra- 
uitatis partium ob earum x- 
qualitatem debeant cfte in 
iinea per E bifariam fecta,er- 
goH crit ccntrumgrauiratis 
partis feu fe&oris ab d ,fed b h 
maior eft b e ,quae eft duarum 
tertiarum femidiametri,ergo 
centrum grauitatis Se&oris 
Abd , abeft amplius duabus 

femidiametri partibus, d quod fieri non poteft ; impoflibile igitur crit dx 9 .k 
centrumgrauitatis totius , abcfTe duabus tcrtiis (emidiametri parti- 
bus,exquo confequitur. 
Ergo omnis ScCtorisgrauitatiscentru,&:c.quodfuitoftcndendum. 

PROPOSITIO XXXI. PROBLEMA V. 

qA dato quoltbet circulo auferre Seclorem,cuius centrum 
grauitatu magu difiet a centro circuli , quolibet interualio 
dato, quodminus fit duabus tertiis [emidiametripartibus. 

T^S Atus fit circulus ab c , cu- 
"^ius centum b , &: data li- 
nca e , minor duabus tertiis 
partibus femidiametri. 

Propofitum fitauferrcSc- 
ftorem, cuius centrum gra- 
uitatis magis diftet a ccntro 
circuliB,datointcruaIIo E. 

Ciim e fit minor iubfcfqui- 
altera femidiamctri dati cir- 
culi , a du&a quaftbet icmi- 
diamctro b d , aufcratur b f 
fcfquialtcra Iince. E,eritcnim 
B Fminor b d, pcr f ducatur 
c h ,pcrpendicularis b D,fc- 
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DE CENTRO GRAVITATIS 

cans circulum in g &: h , du- 
canturqucBG,BH. 

Dico gbh d cilc Se&orcm 
qui poftularur. 

Sumatur in linca bd, qux 
Sec"rorcm bifariam diuidf t vt 
conftat , linea b i sequalis e, 
erit i ccnrrumgrauitatistri- 
anguliBGH,cum b i fint duac 
tcrtia: b f , fumatur quoquc 
pun&um k efle centrum gra- 
uiratis(egmcntiGDH,aquod 
crit intra d f , cum i & k iint 
centra partium, b ccntrum to- 
tius crit intra i k , puta pun- 
dum l , quod magis diftat a 
pun&o b , interuallo b i , id cft lincx E. 

Igitur a dato circulo , &cc. quod fuit faciendum. 

PROPOSITIO XXXII. THEOREMA XXVII. 

Si quolibet Sefiore circult' bifariam fefio,a Utere eius 
velutlafidefcriptum fuerit triangulum , dtmidio Seclori 
Aquak,communem cum Sefiore eum habensangulum,qui 
adcentrumcirculiefi ,deindeavertice triangult ad bafim 
produtta Ixnea qm fimtle priori trtangulum conftttuat, 
centro%Seclomaltuf defcrtbatur SeBor, eiufdem anguli 
cum dato Sectore , cuius latus fit fefquialterum eius ltne&, 
quA intercentrum circult & concurfum linea a vert ic e du- 
ff d adproduttam bafim,interitcitur •, trianguli vertex ertt 
centrumgrauttatis Setioris pofiremo defcrtpt /. 

CEftor circuli fitBADC, bifariamfccl:usalinca b d, dcfcriptumquc 
•^triangulum AEB,xqualcdimidiodicTiScaoris adb,&: fitvt a b ad 
b e , ita b e ad b F,ducaturquc e f ;(cu ducatur e F,vt triangulum b e f ,fit 
fimiletrianguloBEAifumatur dcindc bg iefquialtera BF,&:centroB 

intcruallo b c,dcfcnbatur Sc&or b g i h. . 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 55 

Dico pun&um e cflc ccntrum grauitatis Sc&oris bhki. 
Si cnim non fit;cum fitin iinea b K,cadct fupra vcl infra punctum e . 
Cadat Primummpra e in k, &: fiat vt bk ad b i,ita b e ad b l, & ccn- 
tro b intcruallo b l defcribatur Se&or blm, j cric e cencrum grauicacis a 7 p*tit. 
Sedoris b l M,cum Sedores b l m & b g i h fint figura: fimiles,&: punda ^J**f 
E 6ck invcroque fimili- H 
ter ponantur, ficq; pun- 
dum k , ex hypothcfi 
cencrum grauicacis Sc- 
dorisBGiH. 

DiuidacurBLinN,vt 
BL fitfcfquialtcraBN,&: 
iuxta ca qua: Propofi- 
tione nona oftcnfa liint, 
du&a fit b o , vt deinde 
du&a e b , diuidatur ad 
bo in ojiac racionc, vc 
fit p o^ad q. e , vc angulus 
p b Qj*dangulumoj*,E, 
&duabus lineis qb^be, 
fumpca. ccrtia propor- 
tionali b r , excedat li- 

nea b f lineam b r minoriinteruallo,quam FN,qiio b f fuperatBN,&: 
conlequcntcr fitmaiorquamB N,fumaturquoqucangulus lbs du- 
plus anguli lb o, 6c angulus tb v atqualisangulo lb o,&pcrpunc>a R 
&: e ducatur LincaquaeoccurratBV in x. 

Cumlineae q.b, b E,BRfint trcscontinuarproportionalcs cxcon- 
ftru£tione,crunc triangulas er,be ofimilia,&: anguli b e r , b QFjequa- 
lcs,ergo etiam anguli deinccps , id cft b e x, b QP^a:qualcs crunt , ergo 
&triangula bex, b p Q^fimiliaerunccumprzccranguloSBE x,bp o^ 
eciam aneulos ebx, qju> 3equalcshabcanc,quarcintriangulis b q^p, 
b e x erit ucut p Q^ad QB,ica e x ad e B,fimilicer eciam in criangulis b qEj 
bre ,eric ficuc b c^ad q£, ica b e ad e r ,fed p c^cft ad qe^vc angulus b p q^ 
ad QnE,ideftangulus lbo ad OBT,crgocciam xe ericad e R,vtangu- 
lus lbo adangulum obt ,crgo ctiam vtangulus l b s , qui cft duplus 
anguli l b o,ad angulum s b M,qui cft duplus anguli o b t, ergo crit x E 
ad e r reciproce , vt Sc&or lb s ad Sc&orem s b m , quia Sc&ores ha- 
bcntcamdcmproportioncm quam anguli ; cum vero e fit ccntrum 
grauitatis totiasSe£torisBLM,&: bo bifariamfecetSc&orem lbs, Sc 
bn Se&orem s b m, partcs totius Secloris , & linea r x pcr e du&a , &: 
vtrimquc tcrrninata ad bo, b n diuidatur adpun&um e, in rccipro- 

E cam 
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34 DE CENTRO GRAVITATIS ' 

b i S .h*im cam proportioncm partium,l>erunt r & x ccntra partium,crgo R crit 
ccntrumgrauitatis Se&oris lbs ; fcd rb eft maior bn cfuabus fcilicct 
tcrtiis BL,crgo alicuius Sectoris ccntrum,plus duabus tertiisfcmidia- 

H metri partibus diftata 

c)o.h*itu ^-*-\ ccntro circuli , c quod 

ricn nequit; nonigitur 
centrum erauitatis Sc- 
clons bghi , cadit fu« 
pra e ex quo hoc ab- 
furdumfequitur. 
Cadat fecundd in- 




w r 
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fraEinK,&:fiat vt bk 
ads i , itaBEadRL,& 
centro b intcruallo b l, 
dcfcribatur Scctor b l 
m, crit e centrumgra- 
uitatis Se&oris blm, 
vt fupraoftendimus. 

Diuidatur b l in n, 
vt b l fit fefquialtcra 
bn,& nixtaptopofirionem ji.inuentus fitSe&or bls, cuius ccntrum 
grauitatis R,maiori intcruallo diftct a ccntro circuli B,quam fitinter- 
uallu linea: b F,quod cft minus BN,(cilicct duabus tcrtus fcmidiametri 
b L,duc>aquc fit b r o ,diuidet illa bifariam Sc&orem b l s ,fiat angulus 
t b v acqualis angulo lb o , ducaturquc r e, doncc occurrat b v in x. 

Quandoquidcm e fit 
centrum grauitatis to- 
tius Sectoris blm,&r 
centrum grauitatis Se- 
croris b l s , d ccntrum 
grauitatis rcliqui Sedro- 
ris sbm, crit in re pro- 
duda,efcd criam eritin 
irv , qux illum bifariam 
fccat,crgo in x; crgo crit 
vt e x ad e r ,ita Scdor 
bls ad ScctoremBSM,fi£ 
fimilircr angulusLBS ad 
angulum s | m , corum- 
que dimidij , fcilicet an- 
j| gulus l o b ad angulum 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. 35 

OiT) & angulus T I V ad angulum t b o , vt iam oftendimus. 

Fiat deindc vt b r ad b e ,ita b e ad b Qujucatur e q& producatur vf- 
quc in p,ducaturitcm AQifimilia crunt triangula r e b,e qb,, 8c anguli 
r e b,e Qnjequales,ergo & in triangulis bb x, BQPanguli b e X, b qp qui 
prioribuslunt deinccps,arquales erunt, crgo & triangula b e x,b qp fi- 
milia vt antc oftendimus, eritque vt E x ad e b , ita P Qjid qs, & vt e b 
ad E R,ita QBad QE,ergo cx xqualitate vt e x ad e r, ita p Qad qe; led 
ex ad er, vtangulus ABQad QBE,hoc cft vtangulus lbo adangulum 
OBTjfcrgotrianguium AQBacqualc Sc&ori BAV,crgoBQmaiorBA; f*. 
fedEB eftmcdia proportionalis intcraQ^BRiitcm intcr ba, bf, crgo 
rcctangulumfub BF,BA,xqualc cft re&angulo liib BR,BQ^_crgo crit vt 
bf ad BR,ita BQ£,i ba , fcd be cft minor b f ex conftru&ioncergo erit 
b Qminor ba , crgo b Qfimul crit maior & minor b a , quod fieri ncquit; 
noncadct igiturcenrrumgrauitatisSc&orisBGiH infra E,exquoab- 
(urdumconfcquitur ;lcdoftcnfum cftctiamnon caderc fupraE,ergo 
eritipmm pun&um e, centrum grauitatis Se&oris bgih. 

Igitur fi quolibcr Scctore circuli,&c.quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXIII. THEOREMA XXVIII. 

St quolibet Secfore circuli e centro bifariam diuifo,ducta 
fuertt perpendtcularis in Itneam bifecante, a punclo lateris 
quod duabus tertiis partibus femidtametrt abfit a centro 
circuli, & fiat vtdtmtdius Secloris ayws adfemidtame- 
trum,tta perpendtcularis dutta adquartam quamdam li- 
neam > ecentrocirculiinUneabtfecantefumendam i eiuster- 
minus efi centrumgrauitatis Secloris propofiti. 

C It datus Se&or ab c , fe&us c 
^bifariam a femidiametro 
db,& laterc a b diuifo in e ,vt 
ABfitfefquialtcraBE,du&afit 
e f pcrpendiculans bncse d b , 
&c ponatur efle vt arcus d a ad 
fcmidiamettum a b , ita e f 
adB c. 

Dico punctum g cfTe cen- 
trura grauitatis Sc&oris pro- 
pofiti. 

Fiat cnim vt be ad b g , ita 
eg adBK,ducanturq;GE gk; 
itcm ccntroB,intcruallo bg, 

A B I K 

defcri- 
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dcfcribatur arcus GHi,&eodem centro interuallo b k , dcfcribatur 
arcus k l m ,& producatur in n . 

Cum fit vt arcus d a ad fcmidiametru ab, ica arcus g h i ad fcmidia- 
mecrum i c,& vt arcus d a ad lincam a B,ita e f ad b G,eadcm crit pro- 

portio arcus ghi adGB,qux 
rec"be ef ad bg, igicur arcus 
c h I eric re&ae e f sequalis,fed 
triangulum geb habetbafim 
femidiametrum Se&oris b g 
h i , &alticudinem e f sequa- 
lem arcui g h i,ergo eft aequa- 
Ic Sc&ori BGHijiccm Se&o- 
rcs bgh i, bklm, cum fint fi- 
miies, funt in duplicata ratio- 
nc fuarum femidiametro- 
rum, cum vero fit vtB k adBG, 
ita b g ad b e , crit Sc&or bk l m 
ad Sedtorem BCHi,vt bk ad 
be ,&:conuerccndovt be ad 
B K,ita Scdtor bg h i ad bkl m , 
permutando vt triangulum bce ad Sectorem bgh i,ita triangulum 
bgk adSe&oremBKLM ; ied triangulum bce oftenfum eft Sectori 
BGHiajqualc,ergo&:triangulum*BGK SedoriBKLM arquale. Ciim 
i^curSedorBKMN%tiparcic6diuifusalinea bm, &Sectori bklm 
lic arquale triangulumB g k, produ&o lacere b m comprchenfum , fic- 
quccriangulumBGE fi*milccrianguloBGK,&BAlcfquialccra be,Sc- 
a yx.huim dtoris badc, 3 ccntrum grauitatis cft pun&um g. 

Ergo fi quolibcc Se&orc circuli, &cc. quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXIV. THEOREMA XXIX. 

Ttato quolibet Seclore circuli , e centro bifariam diuife, 
fifiat *ut Seclorisarcus, adduas tertias partesreft& ptbten- 
dentis arcum, ita femidiameter ad quartam cjuandam li- 
neam e centro fumendam , tn ea qu& Seclorem bifariamfe- 
cat, eius terminus ent centrugrauitatis Seftoris propofitu 

Clt abcd Sc£torcirculi,dudtaqucBD Sc&orembuecante,fitvcluti 
"^arous adc ad duas tercias fubccnfa: a c , ica femidiamcccr b d ad 
quartam b e. 

Dico 
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Dico e eflc ccntruro grauicacis Scctoris propofiti. 

Diuidaturenim ab in F,vtfit ab fcfquialtcra fb,& ducatur fh pa- 
rallcla a c. 

Oim b f fit fubfefquial- 
tcraBA,&fitvtBFadBA,ita 
fh ad Ac,crit quoque fh 
duarum tcrtiarum ac, qua- 
rccrit vtarcus adc ad fh, 
iraAB ad be, &vtDA dimi- 
dium arcus a d c , ad f c di- 
midiam f h , ita a b ad be, 
crgo conucrtcndo vt arcus 
a d ad rectam ab , ita f g 
perpcndicularis linesc b d, 
ad lineam b e ; ciim igitur A b 
fit fefquialtera fb, per prar- 
cedentcmaconftabit Eefle B 
ccntrumgrauitatis Scctoris 
propofiti. 

Igitur dato quoIibetSe&orScircuIi^&c. quod fuit oftcndendum. 




PROPOSITIO XXXV. THEOREMA XXX. 

Si datum fuerit quodltbet fegmentum circulifemicircu- 
lominus, duttifyfemidiametris qm fegmenti arcui infi- 
Jlunt \ inuentis deinde centrisgrauitatis Settoris,& trian- 
guHaSettorislateribus tffegmenti fubtenfa comprehenfi, 
fijjneavtraqueconnettenscentragrauitatisinuenta,<ver- 
fuscentrum Settoris produtta tm augeatur, vt augmen- 
tum ad compofttam ex augmento & inuenta iam Itnea, 
quA centra connettit,eam habeat proportionem, quam per- 
pendicularis ab extremo arcus Settoris dutta tn Settoris 
latus, ad fegmenti arcum , erit illtus augmenti extremum, 
centrumgrauitatisdattfegmentt circuli. 



E3 



Sit 
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C It ad c fegmentum femicirculo minus , du&iique ad centrum cir- 
& culi cuiu s eft fcgmcntum lincis a b, c b , itcm polltis , f quidem cen- 
trograuitatis Scctoris abcd ,at pun&o e centro grauitatis trianguli 
a b c,pcr qux du&a linea E f ita produ&a fit in c , vt quemadmodum 

ch perpendiculansin AB,ad 
arcum a d c, ita fit g f ad to- 
tamc e." 

Dicopun&um G,effe ccn- 
trum grauitatis fcgmenti a 

DC. 

a Ciim cnim linea E f du- 
catur per centrum totius, id 
cft Se&oris>& vnius partis, id 
cft trianguli>erit in illa veriiis 
f produ&a ccntrumreliqux 
partis , id eft fegmenti a d c i 
in coquc pundo puta c, vt li- 
nea e f ad fg , habeat rcci- 
procam proportioncm partium ; fcd illam habct e f ad f c j nam vt eft: 
perpendiculans ch adarcumADc,itacft triangulum ab cadSecto- 
rem adbc; (Sector cnimxqualis cfl trianguloiiib bafixquali ab,&c 
altitudine qux xqualis fit arcui adc) ergo triangulum Sc Se&or funt 
in proportione c e ad g f,& diuidcndo vt triangulum abc ad fegmcn- 
b ifrimi tum a d c,ita fg rcciproce ad f e. l>Cum itaque f fit ccntrum grauita- 
dtTlZ' "s.totius,centrum vcro partis,id cft trianguli fit e ,erit g centrum gra- 
' ' uitatis reliqui,id cil fcgmenti adc. 

Ergo fi datum fucrit quodlibet,&:c. quod fuit oftendcndum. 

PROPOSITIO XXXVI. THEOREMA XXXI. 

Sidatusfueritfemicirculus , aut circuli portio femicir- 
culo mator 3 parte circumferentu & duabus femidtametm 
comprehenfa 9 0[ ficut dtmidtus arcus y ad duas tertias par- 
tesfm fubtenfi 3 ita perpendtcularis e centro circuU in di- 
clamfubtenfam , adquartam quamptam Itneam y fumen- 
damacentro y inlinea tommportionem e centro btfecante, 
in eius termino erit centrum grauitutis femicircult , aut 
portionis propojiu. 

Sit 
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SIc datus femicirculus, autporcio maior vc eam iam de/cripfimus 
ADC,quambiparcic6 feccc bd, ductaque AD,mbcenfa dimidij arcus 
AED,ineamqucperpendicularisBF ;fi ponacur cfle vc arcus aed ,ad 
duasrcrciaspartesfutffubcenfa: AD,ica bf adBC 

Dico pun&um c cflc 
ccncrum grauicacis fcmi- 
circuli , auc porcionis pro- 
pofiue. 

Producacur bf in e ,qux 
bifecabit Scc"corc abde, 
fimilicer reliquum Se&o- 
ris dimidium,fciliccc b d 
kc bifariamfeceCBK, du- 
cacur e k , & pcr pun&um 
c ducatur h i , parallcla 
e k , occurrcns lineis b e> 
BK,in h & i. 

Cum bd totam porcio- 
ncm bifariam fecer,&:li- 
ncar be,bk rcliquas par- 
tcs,cric arcus edk dimi- 
dio arcui porcionis xqua- 
lis,& e k xqualis ad, & 
confequencer linca bl x- 
qualis bf ergo vc bf ad 
bg, icaBLadBG, id eft vt 
arcus a e d ,ad duas certias 

fubceniic ad ; ac in ctian- " A c " 

gulo be K,lincaFi eftbafiparallcla, ergo lacera in camdem propor- 
tionemdiuidit,fcilicetinproporcioncmlineacBL ad lg ; eruncigicur 
EBadBH,&BKadBi, ficucarcusfinguIorumScc"torum,ad duas cer- 
tias fua: fubcenfsc, a crgo punela h &: i cencra grauicacis Se&orum 
ABD£,CBDK, b ergo cencrum cocius in h i, fedcciam eftin b D,ergo bio.hmm 
in c. 

Igiturfidatus fucrit femicirculus, &c. quod dcmonftrarc opor- 
tuit. 




/ 



PROPO- 
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PROPOSITIO XXXVII. THEOREMA XXXII. 
Si datum fuerit fegmentum quoddam femictrculo ma- 
ius ,duc~ltf<Labafis extremis duabus adcentrum lineis 9 fa- 
ctify cum bafe trianguli , & reliqud, portionis grauitatis 
centra fuerint data\produtto <vno trianguit lateretf in il- 
luddemijfa perpendtculari , ex oppofito bafis extremo,fili- 
nea centra grauitatis triangult 3 & reltquA portionis con- 
ncftens } ita diuifa fuerit 3 vt quam proporttonem habet 
fegmentiarcus, adperpendicularem iam duftam 3 eam ha- 
beantparteshneA, haclege/vtmaiorpars centrograuttatis 
'trtanguli adiaceat \ hoc dtuifionis punclum , ertt centrum 
grauitatis fegmentipropoftti. 

SltADC fcgmcntiimfcmicirculomaius,du£l:ifque ab,cb femidia- 
metris, trianguli abc grauitans ccntrumfit E,rcliqui vero Se&oris 
grauitatis centrumlit pun&um f ,producatur a b in c, du&aquc ad 

eam pcrpendiculari ch ,po- 
natur Jinca e f di&agrauita- 
tis ccntraconiungens , ita di- 
uifain i,vtquam proportio- 
nem habct arcus (cgmenti 
ad perpendicularcm c h, 
eamhabeatEiadi f. 

Dico pun&um i, cflc cen- 
tru grauitatis di&iicgmenti. 

a Ncceflc cnim eft,vt ccn- 
trumgrauitatis fegmcti pro- 
pofiti, lit m f e connc&cnte 
ccntra partium, b incoque 
pun£to,quod lincamdiuidit 
rcciproce in rationem partium •> at triangulum ad rcfiduam portio- 
ncm illamhabetproportioncm, quamcH ad arcum fcgmenti, (illa 
cnim portio icqualis cft triangulo rcctangulo,fub femidiamctro Sc al- 
titudincquxfitdido arcui a:qualis) in camdemquc poiuimus rcci- 
procc diuifam lineam fe , ergo i crit ccntrum grauitatis fcgmenti 




propo 

Icaque ft fucrit datum quoddam fegmentum, &:c. quod fuit dc- 
monflrandum. 

PROPO- 



fih. 
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PROPOSITIO XXXVIII. THEOREMA XXXIII. 

Stfegmento circult vel elltpfis ,figura recliltnea eutden- 
tertnpripta fuerit figmentorum reltquorum dempta figur 
ra infirtpta , communegrauitatis centrum, minus abertt a 
figmentivertice \dtmtdio Itnea, qmavertice ad mediam 
bafim ducitur. 

CEgmcnto abc, cuidentcr infcripta fitfigura adefbchic. 
^ Dico magnitudinis ex rcliquis (egmentis, dcmpta figura infcri- 
pta compofita:,grauitatis centrum, ('quod eft in diamctro b k) minus ai8.fc«;*#. 
abcflc a vcrticc b, 
dimidio linear b k. 

Ducantur ab, cb, 
fcgmentoque aeb 
euidentcr inlcripta 
erit figura adefb, 
& fcgmcnto chb 
figura cih gb, qua- 
re du&is el,hm 
diamctris , b crunt 
centra grauitatum 
magnitudinu com- 
pontaru ex fegmcn- 
tis rcfiduis, demptis 
figuris adefb,cih 
GB,inlincisEL,HM. 
fit n ccntrum gra- 
uit.uis, magnitudi- 
nis GompowcaE cx fcgmcntis 
porcionis a e b, &c lumatur o 
ccntrum grauitacis, magni- 
tudinis copoiicxex fegmcn- 
tisportionis bhc, ducLiquc 
NO, c ciim centrumgrauitatis 
cx onnnbus compoiita: fit in 

NO,&<lfitprxtcrcainBK,crit a K c 

in p , quae communis vtriuiq; 

lincanntcrfe&io cft ; ducatur dcinde LM,cadctillainflra no ,&cum 
lincas ab, bc fecct birariamin l Sc m, lincam quoque b k bipartito (c- 
cabit in Q>quaproptcr cura p cadat fiipra q^, pun&um p, ccntrum gt a- 

F uitatis 





2! o hn::>. 



b if.hnitu 



ei.pejlu- 
buumLu' 
ti Vmltru. 
di.pttitio 
Artbim. 

dt <J.Vf 
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uitatis magnitudinis cx omnibus fegmentis compofitae,aberit a verti- 
ce B>intcruallo b p,quod minus eft b c^dimidio lincae b k. 

Igiturfifcgmento circuli vcl ellipfis,&:c. quodfuitdcmon/lrandu. 

PROPOSITIO XXXIX. THEOREMA XXXIV. 

Cuiufiibet fegmeti circuli <vel eUtpfisgrauitatiscentrum, 
plusdiftat afigmenti verttce y dimidio dtametri fegmenti. 

j C It a b c fegmentum circuli 

^vel ellipfis, & linea b e (c- 
gmcnti diamctcr. 

Dico ccntrum grauitatis 
fegmcti, * quod eft in diame- 
tro b e , plus dimidio b e , ab- 
cffcavertice B. 

Si enim idvcrum nonfit, 
vel aberit dimidio linca: b b , 
vcl intcruallo quod dimidio 
minus fit,a fcgmenti vcrticc. 

Primd ponaturabcfTe di- 
midio BE,fitquepun6tum d; 
ducatur per d Iinea f c,pa- 
rallcla a c, occurrens vtrim- 
que arcui fcgmenti in f & c» 
&: per puncta f e c, defcriba- 
tur fcgmentum circuli vcl el- 
lipfis Tarquale & fimilc fc- 
gmcnto f b g , totumquc ca- 
dct intra figuram ae c c, qua; 
omnia ex gcometria cuiden- 
tiafunt. b Segmenti quoque 
feg centmm grauitatis erit 
in d e , Sc fit h , centrum item 
grauitatisfegmenti fbg fit r, 
«erunt dh & di arquales, 
<*ideoq;magnitudinis com- 
pofitar cxfegmctis fbc,fec, 
commune grauitatis cen- 
trum crit d, obafqualitatcm 
&c fimilitudinem fegmcnto- 
rum,& cx d a;quipondcra- 

bunt; 
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bunti additaigitur magnitudine, qux cumfegmcnto fe c, componit 
figuram AFCG, c inclinabirpondus adpartes iegmcnti f e g, tota cnim c t. pttiti» 
compofitamagnitudoAFCG,ponderatadpartcsfcgmcnri FEG; f nam jfj 3 '™' 
cum totius fcgmcnti ab c, ccntrum grauitatis fit in b e , item & ablata: " 
parris e b g fit in cadcm linca , etiam reliqua: figura: af g c, erit in ca- f s. primi 
dcmlinea, e fcd etiam eft intraiplammet fieuram ae gc , creo eririn- ^J^" 1 "' 
tralmeam DE,ideoquetamlcgmentum feg ,quam nocquodadui- pondtr. 
tum eftfimullumpta, pondcrant ex de ,cumigitur inclincturpon- 8 
dus,non crit d centrum grauitatis fegmenti a b c. Anhm. 

Ponatur fecundo centrum D,abeiTe minori intcruaIIo,quam fit di- 
midiumBE,&:fumarur DKsequalis DB,&pcr fkg defcribaturfegme- 
tum circuli vcl cllipfis vr iiipra,quod amplius cadctintra figuram a f 
GC,&initimtavtprrasargumetatione,idemabfurdumconfequctur. 

Idcirco cum centrum grauiratisfcgmenti a bc, nec dimidio linea: 
b e ,nec intcruallo dimidio minori abcife pofllr, cadct vltra dimidium 
linea: BE,fcu diametrifegmenti,initiofumpto a vcrtice. 

Quarc cuiuflibet fegmenti,&c.quod oftcndere oportuit. 

PRCPOSITIO XL. THEOREMA XXXV. 
Centrum vrauitatis figura ,fegmento circuli vel tBiffis 
euidenterin/crifU , non poteft idem ejfe , cum centrograui- 
tati* ipfiui fegmenti. 

Clt ab c fcgmentum circuli vcl ! 
^ellipfis,&hgura ADBEc,illiciii- 
dcntcrinfcripta. 

Dico vtriu/quc idcm efle non 
noflc grauitatis ccntrum. 
* Sienimficripoffit,acumfitin " 
diametroB F,fitpunctum g. 

Cum g fit ccntrum totius,id cft _ 

fegmenti;&partis,ideftfigura:A F C 

cuidentcr infcripta: , b erit ctiam i uu v*- 

ccntrumgrauiraris rcliqui, id eft _) y^-^ ^^^^^^E 
magnitudinisexrefiduisfcgmen- 7? rj} hmt 
tis compofitar. ergo bg eritcmi- "€ N\ dj 9 hunu 

nor dimidio b f, & fimul * maior, / 
quod ficri nequit ; crgo nec hoc J 

vndc fequitur, fcilicet idem eflcfegmcnti , & figura: euidentcr in- 
fcripta: grauitatis centrum. 

Ergo ccntrumgrauitatis figura:,&c.quod mitdemonftrandum. 
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PROPOSITIO XLI. THEOREMA XXXVI. 



Sifegmento circuli vel eUtpfis , figura reclilinea fuerit 
euidenter infcrifta s totius (egmenti grauttatis centrum, 
erit verticifegmentipropmquius } quam centrumfigurs, in- 
Jcripu, 

Clt abc fcgmcntum circuli vcl cllipfis , &: adbec figura rec"cilinea> 
^fcgmcnco cuidcncer infcripra. 

Dico ccncrum grauiracis fegmenri , minus di/rarc a vcrcicc, quam 

ccncrum grauicacis figurac c- 
uidenterinfcrintx. 

a Ciim vtriufque magnicu- 
dinis cencrum grauicatis ficin 
b F,fcgmcnci diametro,bncc 
idcm poffit cffi? vcriufquc 
ccncrum > fic c ccncrum fc- 
gmcnci , h vcro ccncrumma- 
c gnicudinis , compofira? ex rc- 
Sduis fcgmcncis, dempra fi- 
gurainfcripta.Cum c ficcen- 
trum cocius , & h ccntrum 
parris, c ncccfTc cft cencrum 
reliqua; parcis cadcrc ad al- 
tcramparrem c, idcftinali- 
quod pun&um i, d & cum h^ 
fic vicinius vcrcici quam c * 
«dcbcbic i eflc rcmocius i 
vcrriccquam c 

Itaque fi fcgmento circuli vcl ellipfis , &c. quod oportuit dc- 
monftrarc. 




PRO- 
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PROPOSITIO XLII. THEOREMA XXXVII. 

Dato fegmento circuli vel cllipfisfotejlfigura reclilinea 
euidenter mfcribi, <vt Imea qu& inter centrum grauitatis 
fegmentitf centruminfcripufigur& irterimtur 9 fit qua- 
cumquelinea recla datd minor. 

CEgmencum circulivelcllipfisfic ABc,centrumgrauicaciseius E,in- 

^tcruallumdatumEF,itavtFfitinfra,acum cencrum grauitatis fi- §41.1*1« 
gurxcadacinfracencrumfegmcnti. 

Sumatur aliquod fparium 
c,ad quod icgmencum ma- 
iorem habeac proporrionem, 
quam b f ad e f , &: fegmcnco 
figura cuidcnrerinfcribatur, 
donec Ipatium ex refiduis fe- 
gmencis,dcmpca infcripca fi- 
gura compofirum , fic minus 
fpacio c, conilac vcro idficri 
pofle. 

Dico cenmim grauitatis 
illius figurxirifcripca:,cadcrc 
fupra f. 

Sinon cadatfupra f,vcI ca- 
dcc inipfum f, vel infra. 

Ponamus primd coincide- 
re cum f ; cum e fic cencrum 
cocius fegmcnci, & f parris, 
fcu figurae cuidenrcr infcri- 

pta: , b erit cenrrum rcliqux A ° c b i.frimi 

parcis,id eft magnicudinis ex rcfiduis fegmcncis compoficeyn f e ,pro- 
du&a verfusE,in coque pun&o puca h,vc f E,ad e h nr,vcrcfiduum ex 
fcgmcncis,ad_nfcripcamfiguram. quareeciamcomponendo eric vt 
h f ad f e ,ica tocum fcgmcncum,ad refiduum cx fcgmcncis ; ciim vero 
illud refiduum iuxca conftru&ioncm fit minus fpatio c , crit maior 
proportio fegmcnti ad rcfiduum, quam fcgmenti ad fpatium c, idco- 
qucmaior proporcio h f ad FE,qux ellvt fegmentum ad refiduum, 
quam b f ad f e ; crgo h ccntrum grauitatis fpatiorum refiduorum,ca- 
dit extra fcgmcnrum ab c, c quod fieri ncquir. igitur ccntrum grauica- c 17, 
osinlcripcxnoncoincidiccum F,exquoabfurdumconfcquicur. 

F j Cadat 
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Cadatfccunddcentrumgrauitaris infra f jn i ; ciim e fit ccntrum 
grauitaris corius,ideft(egmenci; & i cencrumgrauitarisfigurac infcri- 

ptx , ccntrum reliqui , id eft 
magnicudinis ex refiduis fe- 
gmenris compofita: fic h ; vt 
prius eritmaior proporrio fc- 
gmcnti ad rcfiduum , quam 
b f ad b e , crgo quoquc xhui- 
dcndo, maior enc propor tio 
figura: inferipcas ad rcfidua. 
fegmcnta, quam b e ad e f, 
multoqucmaiorquam^E ad 
e i , fcd vc infcripta figura ad 
rcfidua fcgmenta , ica h e ad 
e i, crgomaiorproporcio he 
ad Ei,quam be ad Ei,creo 
h e maior b e , crgo h cadk 
cxcra icgmcnrum , ccntrum 
nimirum grauitaris rcfiduo- 
di-j.bnius / Jp \ rum fcgmenrorum , d quod 

fieri nequit ; ergo nec inicri«- 
pta: figuraeccnrrumgrauica- 
tis cadicinfra F,cxquoidim- 
poflibilcfcquicur. 
Cum ergo infcriptx figura: ccntrum grauitacis, quod ncccfTario 
cadicinfra e cencrumfcgmcnci,noncoincidaccum F,ncccadacinfra 
f ,cadcc incra fpacium f e , cricquepropinquixisccncroicgmcri,quam 
fic dacumrpacium fe. 
Quare poflibile eft daco fcgmenco, &c.quod ruic dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XLIII. THEOREMA XXXVIII. 

Si dentur duo fegmcntn, unum eUipfis alterumcirculi y 
& quamproportionemhabet fegmentum eUipfis ad totam 
eUtpfim 9 eamdemhabeat (egmentum circuli ad totumcir- 
culum-^in vtroque retliune&figur& euidenter dcfcriban- 
tur,quarumlatera fint multitudine aqualia , figurarum 
centra grauitatis ffimiliter fecabunt fegmentorum dia- 
wetros. , 

Sic 
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CltABCfegmcntumeUipfis, DEF(egmentumcirculi,& fit fegmen- 
tum ellipfis ad totamcllipfim ab c c,vt fegmentum circuli ad totum 
circulum d £ FH,&:fegmento quidem ellipus, figura apnlbmo qje, 
cuidcntcr infcripta ut, fe- 
gmcnto vcro circuli, figura 

DXTRESVXF. 

Dico centra grauitatis 
vtriuique figura? infcripta:, 
fimiliter fccare diametros 
fegmcntorum b i,e k. 

Iungantur lm,no,pq, 
inellipfi i &rs,tv,xy in 
circulo. 

Iam fiippono cx Coni- 
cis , du&as lineas inter fe 
parallclas efl*e,& ad diamc- 
tros bifariam diuidii&pa- 
rallelas in fegmcnto cllit- 
pfis , cum rcfpondcntibus • 
eompararas , intcr fc eam- 
dcm habcre proportio- 
nem, quam illxqua: in fc- 
gmento circuli refbondent 
illis , quae in cllipu intcr Ce 
comparatae funt; dcniquc 
ipfasfcgmentorum diamc- 
tros , ad totas fuarum figu- 
rarum diamctros, camdem 
habere proportionem , co 
quod fcgmcntorum arcx, 
ad totas iiiarum figurarum 
areas , eamdem proportio- 
nem habeant. Harc cnim 
omnia cx Conicis dcmon- 
ftrationibus, apud gcomc- 
tras nota funt, & cahic dc- 
monftrarc ab inftituto a- 
Jienum forct. 

His fuppofitis propofitum dcmonftrabo. a Trapczi Orum AP Q^^C, iirprrmi 
dxyf ccntra grauitatis, cruntin i0>k,« ,rc£t»s lineis fimiliter pofi- ^rchim. 
ta,ciuncaindcmhabeantproportioncm ac,p o^quamDFjXY. Simi- * 

litcr 
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DE CENTRO GRAVITATIS 

liter ctiam trapeziorum 
p n o q^x t v y centra gra- 
uitatis , fimilircr diuident 
lineas /3», t h deniquc & in 
trapeziis reliquis , centra 
grauitatis fimiliter. diui- 
dcnt fuas lineas, cadcm dc 
caufa; funtautem 6c trian- 
gulorum lbm,res centra 
grauitatis,in lincis b z, e y 
fimilitcr pofita; habent au- 
tcm camdem proportio- 
nem trapczia &: triangu- 
la , vt nbi rdpondcnt in 
fcgmcntis propoficis cir- 
culi &c ellipfis , quarc ll 
duorum primorum trape- 
ziorum m fegmcnto clli- 
pfis , communc centrum 
grauitatis inuentum fuc- 
rinitidcm duorum trapc- 
ziorum primorum in fe- 
gmcnto circuli, linex * i in 
cllipfi &: & k in circulo fimi- 
Jitcr diuidcntur,atque ita 
progrcflionc fa&a adrcli- 
qua , totius figura: rc&ili- 
nea: , in (egmento cllipfis 
A b c inicriptx , ccntrum 
grauitatis fimilitcrdiuidet 
diamctrumBi,ficutfigurx 
in fcgmento circuli infcri- 
pta: grauitatis ccntrum,di- 
uidctlineam ek. 
Igiturfidenturduofcgmenta,&:c. quodfuit dcmonftrandum, 
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PROPOSITIO XLIV. THEOREMA XXXIX. 

Si duo fegmenta datu fuerint /vnum ellipfis alterum cir- 
culiy & quam proportionem habet fegmentum ellipfis ad 
totamellipfim y eamdem kabeat fegmentum circuli adto- 
tum circulum\ centragrauitatis tn eamdem proportionem 
diuident earum diametros. 




Clnt duo fcgmenta abc,def, 
^qualia propofitio poftulat,co- 
t um diametri bc,eh, ccntra gra- 
uitatis i&k. 

Dico camdcm efTc proportio- 
nem b i ad i g, qux eft e k ad e h. 

Si enim non fic eadempropor- 
cio,cric maior vel minor. 

Sic primo maior proporcio b i 
ad ic,quamEKadKH, &diuida- 
tur e h inproportionem bi ad bg, 
inaliquo punctoL,cadetilludne- 
ccAario infra punctum k. alnfcri- 
baturfccmento circuli def , cui- 
dcnter hgura re&ilinca,cuius ccn- 
trum grauicacis n , minus abfic a 
puncto k , inccruallo k l,& ficut 
diuifa eft e h in n , ita diuidatur 
bg in aliquo puncto o ,cadecpun- 
ctum o fiipra punctum i , nam 
maior eft proporrio e n ad n h, 

3uam el ad lh, id cft bi ad ig; 
cinde infcribarur fcgmcnto cl- 
lipfis abc euidcntcr hgura rcdti- 
linea cocidcm laccrum , cius cen- 
trum grauiracis cric o, b cadccque 
fupra ccntrumgrauicacis fcgmcn- 
ti, c quod ficri ncquit } vndc nec maior crit proportio b i ad i c, c 41.4*11« 
quam e k ad kh , vnde id fcquicur. 

G Sic 
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DE CENTRO GRAVITATrS 

Sitfccunddminor proportio 
BiadiG >quamEKadKH,&di- 
uidatur l h in proportioncm b i 
adBC,inaliquopun&oL, cadct 
illud ncccflario fupra pundhim 
K,& tum diuidatur bg in o,vtfit 
bo adoc,ficut£KadKH,cadet 
o neccflarid infra i. «linfcriba- 
turfegmcnto ab c cuidentcrfi- 
gura re&ilinea , cuius ccntrum 
grauitatis p , minus abfit a pun- 
cto i,interualfo o i, &ficut di- 
uifa cft b g in p,ita diuidatur e h 
in R,cadet r fupra Kmamminor 
eft proportio bp ad p g, quam b o 
adoG,ideftEKad kh, deinde 
mfcribaturfeemento circuli de 
p,euidentcrngura rectilinea to- 
tidem laterum , eius centrum 
grauitatis crit r, *cadetque fu- 
pra centrumgrauitatis fegmcn- 
ti>quod fieri nequit ; vnde nec 
minor eht proportio b i ad i g, 
quam I k ad kh , vnde idfcquc- 
barur. 

Idcircocumproportio b i ad 
rc , ncc maior nec minor fit 
proportione e k ad e h , cric 
eadem. 

Idco fi duo fcgmenta data fiierint , 8cc. quod oftcnderc opot- 
tuit. 




TROPO 
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PARTIVM CIRCVLI ET ELLIPSIS. yi 
PROPOSITIO XLV. THEOREMA XL. 

Si fuerint duo Seflores, *unus ellipticus altercircularu, 
dmidiis fuis figures minores , aquales, *vel maiores \ & 
ejuam proporttonem habetvnus Sefior adfuam figuram , 
eamdem habeatalterSefiorad fuam , centrum grauitatis 
ipferumjn eamdem rationem diuidet femtdiametros illas, 
qu£ Seclores bifariam fccant. 

Slnt primo Sc&ores femicl- 
lipfi auc fcmicirculomino- 
rcs abck, efgi ,eofquc bifa- 
riamfccentfemidiametri kb, 

IF. 

Dico fcmidiametros illas, a 
centris grauitatis diuidi in 
camdcm rationcm. 

Ducantur ac,eg; qudd a c 
e g fccent fimilitcr fcroidia- 
metros in R & s , & iegmenta 
A b c , e f g fingula ad reliqua 
triangula , & totas figuras, 
eamdcm habeant proportio- 
nem , ex Conicis demonftra- 
rionibusnotumcft. ponantur 
n 8c p efle ccntragrauitatis Cc- 
gmcntorurmpun&averd o & 
o^eflccentra grauitatis trian- 
gulorum( a cruntautcmN&:p 
in femidiametris k b, i f, bafcs 
&{egmenra bilecantibus, b &c 
o & qjp iildem /emidiame- 
tris, quat bafes triangulorum 
A kc , e i g bifariam diuidunt) 
c crit b n ad n r, vt fp ad ps. 
ditcmKoadoR,vti Qjid QSj, 
& cum n, o , fint ccntra par- 
tium Se&oris clliptici, p &: o^_ 
vero ccntra partium Se&oris 
circularis , totorum Se&orum 
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CENTRO GRAVITATIS 

centraeruntinNo, PQ^&:con(equenter 
in femidiametris Sc&ores bifariam fc- 
cantibusjfint L&TM, e cruntreciprocc o l 
ad ln, &: qm ad mp , licut fegmenta ad 
triangula, quae ctim vtrobique in eadem 
fint proportionc, crit ol ad LN,vt qm 
ad mp. idcoquc manifcftum cft: pun&a 
N,Q>L,o,itadiuidcre iemidiamctru BKj 
vtpun&a p,s,M,Q^iuiduntfcmidiame- 
trum f i, &c confequenter puncta l &: m, 
quae funt ccntra grauitatis Se&orum, fe- 
midiametros in camdcm ratione lccare. 

Sint fecundo ambo medix parti fua- 
rum figurarum aqualcs aut maiorcs, 
abck cllipticus, e f g i circularis,eofque 
bifariamfeccnt fcmidiamctriBK,iF, fa- 
ctofq; Se&orcs , in ellipfi quidcm albk, 
CMBK,in circuloveroENFi,coFi,bifa- 
riamfecentfcmidiametri k l,km,i n ,io, 
inucntaqucfint centra dictorum Sccto- 
rum,in quas toti Sc&orcs propofiti diui- 
fi fiinr, (quos mcdietatc hgurarum fiia- 
rum minorcs cflc ncccflb crit ) finrque 
centragrauitatisjincllipfi quidcm p,q^ 
in circulovcro r,s. (erunt cnimin illis 
fcmidiamctris vt iam oftcndimus ) du- 
canturquc LM,PQ2_NO,RS,quac fecenc 
bk quidcm in x &: T,atn iny,v. 

Lincas lm,no bifariam diuidi a fc- 
midiamctris bk,f i,cx conicis patet ; fed 
ciim toti Sc&ores ad fuas figuras eam- 
dcm habcant proportionem , ctiam ip- 
lorum dimidij ad fuas figuras camdcm 
habcbunt proportioncm, f ideoquc in- 
ucntagrauitatis ccntra AjQj r, s. diui- 
dent omncs illas fcmidiametros in eam- 
dcm proportioncm , &: p Q^ritparallela 
lm,&: rs parallclaNO, &r9mPQ.quam 
R s,ad icmidiamctros bk,f i bifariam di- 
uidcntur,cumLM,NoipfisparaIIcla*,bi- 
partitd fccentur. g cricquoque in cllipfT, 

ob 
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ob Scctorum sequalitatem , commune 
ccntrum grauitatis amborum Sed*to- 
rum, pun&urn T,id cft totius Sc&oris 
ab c k,& in circulo pundrum v, commu- 
ne duorum Se&orum centrum,id eft to- 
tius Sc&oris efgh ,fed bk diuiditur in x, 
qucmadmodum f i in y , vt conftat ex 
conicis,af?x k in T,ficut y i in v, cum y t 
adTK,fitvt lp ad pk,& Yvfit advi,vt 
n r ad r 1, h fint autcm l k in p,& n i in r 
fimilitcr fe&ar, ergo erit etiam tota b k in 
T,centro grauitatis Se£toris,ita fe&a, ficut F 1 in v, itidcm centro gra- 
uitatis Se&oris. 

Igituxfi fucrint duo Sc&orcs,&c.quod fuit demonftrandum. 




G 3 COROL- 



• 



COROLLARIA 

t 

INuenta circult quadratura,dabiturccntrumgrauitatis 
^cuiufitbet Sedloris 3 minoris ff maioris femicirculo 3 ipfius 
femtctrcult 3 & fegmentorumfemicirculo maiorum &mi- 
norum , fi quidem proportio arcus ipforum, adtotam peri- 
pheriamfttcognita; & h&cde elltpttcis figuris 3 quAillisre- 
fiondent 3 etiam tnteUtgantur. 

I L 

Dato cuiujlibet ifiarum partium grauitatis centro, 
ipfius etiam quadratura ertt obuia\ dabunturentm tres li- 
neAreftA 3 qutbus fumpta quarta proportionalis 3 fit arcui 
toti 3 aut dimidiofigurA propojlu Aqualis . qua detecla a no- 
bisconnexione, inter quadraturam circult & centragra- 
uitatispartiumeius 3 fimulnouam aperuimus viam qua- 
drandi circulum \Ji nimirum centra grauitatis parttum, 
independentera quadratura quarantur. 

lll 

Lunularum quarumuis 3 a quibujlibet duabus circum- 
ferenttAporttontbus comprehenfarum \fimiliterfiatiorum 
interduasltneas paralleUs, vel non parallelas tntercepto- 
rum\ Arbelorum quoque & fcalprorum 3 feu fecuricula- 
rum£$ quarumuisfigurarum, velcxarcubuscirculi, *vel 
arcubus & rectis lineis compofitarum 3 dabuntur centra 
grauitatis) quA omnes fubtenfis reclislineis fubarcubus, in 
figmenta ctrculorumtf reclilineasfiguras refoluentur.Et 
hACtn ellipfiquoquelocum habewL. 

IV. 
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IV. 

Sed& ad corporum quorumdam , qu& nos hattenpu U- 
tuere,grauitatiscentra reperienda ,h&c licebit transferre. 
Dabuntur enim centra grauitatispartiumcylindrorum, 
difiis iamfigurisvelut bafibus infifientiumjbafes oppofitas 
parallelas habentium. Similitertf partium conorum per 
*verticem Secforum , talibus bafibus fiue circularibus fiue 
ellipticis infifientium. Dabitur enim axisgrauitatis,in cy- 
Itndrisauidempercentragrauitatis oppofitarum bafium 
paraUelarum, in conis vero duBus ad centrum grauitatis 
bafis perverticem, incuius medietate centrum grauttatis 
partium cylindricarum,in quarta <vero parte qm bafi ad- 
iacet,partiumconicarumreperietur\ iuxtaeaqm Fride- 
ricus Cqmmandinus, t$ Lucas Vakrius decentrisgraui- 
tatis folidorum tradtdere. 
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R. P. PROVINCIALIS Socictatis I E s v 
in ProuinciaToletana Facultas. 

MIchael Pachecvs Socictatis Ie s v, in ProuinciaTolc- 
tana Prarpofitus Prouincialis, potefta tc ad id mihi fadta a Rcuc- 
rcndoadmodum Patrc noftro Mvtio Vitellescho ,Pra?pofito 
Gcncrali, facultatcm facio,vt liberinlcriptus: Ioannis della 
Faille Antverpiensis , e SocieTate Iesv,in Academia 
Matritensi Collecii Imperialis , Recii Matheseos 
Professoris,Theorematade Centro GrayitatisPar- 
tivm Circvli et ELLiPSis,ciu(dcmSocictatisgratiiumdocto- 
rumquc hominum iudicio approbatus, typis mandctur. In quorum 
fidcmhaslittcras manu noftra iiibfcriptas, &: iigillo noftro munitas 
dcdimus. Matriti , in noftro Impcriali Collcgio x. Kal.'Dcccmbr. 
oc loc XXXI. ^ 

Michael Pacheco. 

GVILIELMVS DE VVAEL SocietatislEsv 
per Flandro-Belgium Prxpofitus Prouincialis 
Ioanni Mevrsio Typographo Sal.J 

^VmP.Ioannes della Faille Socictatis noftrx Sacerdos Iibrum 
^compofucritdc ccnttograuitatispartium circuli &:cllipfis,exa- 
minatum & au&oritatc R. dl ad. um P. N. Mutij Vitcllcfchi Prarpofiti 
Gcneralis Societatis Ie s v approbatum,cgo pro auctoritate a Ser. mi * 
Principibusnoftrisnobis conccfla,potcftatcm Tibifacio dictum li- 
brum imprimcndi & libere diucndcndi. In quorum fldcm has manu 
mca fignaui, &: officij mci figillo muniui Lira; 4. Aprilis 1*51. 

Gvilielmvs de Wael. 

SVMMA PRIVILEGII. 

T)Hilippvs Dcigratia,Hi/paniarum,Indiarum,&c. RexCatholi- 
*■ cus,Archidux Auftria?, Dux Burgundia?, Brabantia?,&c. Scrcnifti- 
mus Bclgarum Princcps,dipIomate fuo fanxit,ne quis Librum, cui ti- 

tlllus cft,THEOREMATA DE CENTRO GrAVITATIS PaRTIVM 
ClRCVLI ETELLIPSIS,AudorcP.IOANNE DELLA FAILLEjCJtra 

Io an n 1 s Me v r s I voluntatem,vllo modo imprimat,aut alibi tcrra- 
rum imprcfium, in Infcrioris Gcrmania? ditioncs importet,vcnalcm- 
vcI;abeat.(^ii<ccusfaxit,confj/cationcLibrorum,&:aIiagrauipcena 
mulctabitur, vtilatiuspatctin Littcris datisBt uxclla:,z4. Apr. 16 

Signat. 

I. Cools. 
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